
Pøíklady z Kombinatoriké a výpoèetní geometrie4. série - Geometriká diskrepane a lineární algebranápovìda 18.5.2005, odevzdat do 25.5.20051. Van der Corputova mno¾ina je mno¾ina f( in ; r(i)) : i = 0; 1; : : : ; n � 1g,kde hodnota r(i) je urèena obraeným poøadím ifer binárního zápisu èíslai: pro i = a0 + a12 + a222 + : : :, kde aj 2 f0; 1g, polo¾mer(i) = a02 + a122 + a223 + a324 + : : : :Uka¾te, ¾e Van der Corputova mno¾ina s 2d body je projekí mno¾inyvrholù d-dimenzionální kryhle a uveïte tuto projeki expliitnì v sou-øadniíh. [2℄2. Uka¾te, ¾e n bodová Van der Corputova mno¾ina P má þvelkouÿ dis-krepani vùèi systému libovolnì natoèenýh obdélníkù, konkrétnì existuje(natoèený) obdélník R � [0; 1℄2 s obsahem 
(n�1=2) neobsahujíí ¾ádnýbod P . [4℄3. Neh» R je osový obdélník [0; a) � [0; b) a T je systém tvoøený v¹emiposunutími R, které jsou elé obsa¾eny v [0; 1℄2. Uka¾te, ¾e D(n; T ) = O(1)(pro pevné R). [4℄4. Doka¾te, ¾e pro libovolné matie A a B stejného typu platí rank(A+B) �rank(A) + rank(B). [1℄5. Doka¾te, ¾e matie M typu n�n má hodnost nejvý¹ r, právì kdy¾ existujímatie U a V , kde U je typu n� r a V je typu r�n, takové, ¾e M = UV .[2℄6. Buï P konvexní obal bodù v1; : : : ; v2d v Rd, a pøedpokládejme, ¾e P jesjednoením 2d mno¾in tvaru 12 (P +vi), i = 1; 2; : : : ; 2d. Potom P je nutnìrovnobì¾nostìn s vrholy v1; : : : ; v2d . [4℄

Informae o vièení naleznete na http://kam.mff.uni.z/kvg


