Priklady z Kombinatorické a vypocetni geometrie
5. serie - Voroného diagramy
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1. Dokazte, Ze region reg(p) bodu p ve Voroného diagramu koneéné mno-
ziny bod@ P C R? je neomezeny pravé tehdy, kdy# p lez{ na hranici

conv(P). [2]
2. Ukaizte, ze Voroného diagram n-bodové mnoziny v R3 mize mit az
en? vrcholt, kde ¢ je néjaks kladna konstanta. [4]

3. Uvazte kone¢nou mnozinu disjunktnich tisecek v roviné. Jaké kiivky
mohou ohranicovat regiony v jejich Voroného diagramu? Region dané
usecky je mnozina bodt, pro které je tato tsecka nejblizsi. [2]

4. Necht P je konefnd mnoZina bodi v roving, z nichZ zidné 3 nelezi
na spole¢né pirimce a 7adné 4 na spolecné kruznici. Definujme na P
graf DT (zvany Delaunayova triangulace): 2 body a,b jsou spojeny
hranou, pravé kdyz existuje kruh majici a i b na hranici a zddny bod
z P uvnitr.

(a) Dokazte, ze DT je rovinny graf, jehoz kazda sténa kromé vnéjsi
je trojuhelnik. [3]
(b) Naleznéte souvislost mezi DT a Voroného diagramem mnoZiny
P. [3]

(¢) Necht T je miniméalni kostra v iplném grafu na P, kde vahy hran
jsou vzdalenosti bodi. Dokazte, ze T C DT. [3]

Informace o cviceni naleznete na http://kam.mff.cuni.cz/kvg



