Uvod do aproximacnich a pravdépodobnostnich algoritmu kotecky@kam.mff.cuni.cz
Cviceni # 6 kam.mff .cuni.cz/~kotecky

1 Kongruence
e Necht [k]o :={0,...,k — 1}. Pro m,n € N mame funkci
F :[n]o — [m]o
splnujici
Vr,y € [n]o: F((x+y) mod n)=(F(z)+ F(y)) mod m.

e F vyhodnocujeme tim, ze se podivame do tabulky hodnot, ale neznaméa pétina hodnot je Spatné.
1. Popisté jednoduchy algoritmus, ktery Vz € [n]o vrati korektni F(z) s pravdépodobnosti aspon 1/2.

2. Spustime algoritmus tiikrat. S jakou pravdépodobnost{ muzeme pak urcit F(z)?

2 Variance

Necht X je variance diskrétni ndhodné proménné s hodnotami v [0, 1]. Ukazte, ze Var[X] < 1/a.

3 Hashovani
Pro p prvocislo a n < p, mdme rodiny hashovacich funkci
Hap :={hapl a, b€ [p—1]} aHy :={ho| a € [p—1]},
kde
hap(x) = ((az +b) mod p) mod n a hy(x) = (ax mod p) mod n.

1. Ukazte, Ze H,p je 2-univerzdlni.
2. Ukazte, ze ‘H, neni.

3. Ukazte, ze H, je skoro 2-univerzalni ve smyslu

Vx,y € [n]()v z 7é y: P[ha(aj) = ha<y))] S 2/7l~


kotecky@kam.mff.cuni.cz
kam.mff.cuni.cz/~ kotecky

	Kongruence
	Variance
	Hashování

