7. CVICENI Z DISKRETNI MATEMATIKY 16. 11. 2020

Definice. Graf G = (V| E) je souvisly, jestlize Yu,v € V existuje cesta v G s krajnimi
vrcholy u, v.

Definice. Graf G = (V| F) je souvisly, jestlize pro libovolné rozdéleni V' na dvé mnoziny
A, B takové, ze ANB=0,AUB =V, plati: Ja € A,b € B:{a,b} € E.

Priklad 1.

Dokazte, ze jsou si obé definice souvislosti grafu ekvivalentni.

Priklad 2.

Ukazte, ze doplnék grafu GG je nesouvisly pravé kdyz GG obsahuje tplny bipartitni podgraf
jako podgraf na vSech vrcholech.

Priklad 3.
Ukazte, ze kdyz G obsahuje lichy cyklus jako podgraf, tak potom obsahuje také néjaky
lichy cyklus jako indukovany podgraf.

Priklad 4.
Najdéte vSechny grafy, které jako podgraf neobsahuji

a) cestu délky 2
b) cestu délky 3

Priklad 5.

Najdéte vSechny grafy, které neobsahuji indukovanou cestu délky 2.

Priklad 6.

Méjme graf s m hranami. Ukazte, Ze tento graf obsahuje bipartitni podgraf, ktery ma
alespont m /2 hran.

Definice. Graf G = (V, E) je les, jestlize neobsahuje libovolné dlouhy cyklus jako podgraf.
Definice. Graf G = (V, E) je strom, jestlize je G souvisly les.

Definice. Necht G = (V, E) je strom. Vrchol v € V je list, pokud je jeho stuper roven 1.
Priklad 7.

Ukazte, ze kazdy les je bipartitni.

Priklad 8.

Dokazte, ze kazdy strom obsahuje alespon dva listy.

Priklad 9.
Necht G je strom a v € V(G) je vrchol stupné k. Ukazte, Ze G obsahuje alespon k listi.

Priklad 10.

Necht G je strom a u,v dva jeho vrcholy, které nejsou spojené hranou. Ukazte, ze G +
{u,v} uZ neni strom.

Priklad 11.

Dokazte, ze pro kazdy graf najdeme podmnozinu jeho hran takovou, Ze po jejich odebrani
dostaneme les se stejnymi komponentami souvislosti.
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