13. CVICENI Z DISKRETNI MATEMATIKY 4. 1. 2021

Definice. Rozptyl ndhodné veli¢iny X je Var(X) = E[(X — E(X))?] = E(X)? — E(X?).
Priklad 1.

Necht A je jev, ktery nastane s pravdépodobnosti p a 14 je jeho indikator. Cemu se rovna
E(IA) a Var(IA)?

Priklad 2.

Zmatena Satnafka nam jiz predvedla, jaka je pravdépodobnost toho, Ze zadny z hosti
nedostane sviij klobouk. Jaka je ale stfedni hodnota poc¢tu spravné ptidélenych klobouki,
pokud satnarka pridéluje klobouky rovnomérné ndhodné?

Priklad 3.

Lesem jde n myslivcl, ktefi lovi n zajici. Kazdy myslivec rovnomérné nezavisle zvoli
jednoho zajice a toho zastieli. VSichni myslivci svého zajice trefi.

a) Jaka je pravdépodobnost, Ze alespon jeden zajic prezije?
b) Jaky je stfedni pocet prezivsich zajict?
Priklad 4.

Ve vhodném pravdépodobnostnim prostoru najdéte dvé nahodné veliciny takové, ze bu-
dou zavislé, ale presto bude soucin jejich stfednich hodnot roven stfedni hodnoté jejich
soucinu.

Priklad 5.

Héazeme spravedlivou minci tak dlouho, dokud ndm nepadne panna. Rozmyslete si, jak
vypada odpovidajici pravdépodobnostni prostor, a pak v ném najdéte nahodnou veli¢inu
tak, aby:

a) méla shora neomezeny obor hodnot, ale kone¢nou stfedni hodnotu

b) méla nekone¢nou stiedni hodnotu

*c) méla konecnou stfedni hodnotu, ale nekoneény rozptyl

Priklad 6.

Sazkova spolecnost vyrobila 10 000 stiracich lost. Jeden los vyhrava 100 000 K¢, pét
dalsich vyhrava kazdy 50 000 K¢, a 100 dalsich vyhrava kazdy 1 000 K¢. Pokud spolec¢nost
prodava jeden los za 100 K¢&, jaka je stfedni hodnota zisku (nebo ztraty), pokud si koupime
jeden los? Jaky je rozptyl?

Priklad 7.

Dopravni podnik na jedné autobusové lince spustil pocitani cestujicich. Spocital, ze pri
vyjezdu z vybrané zastavky sedi v autobuse primérné 8 cestujicich. Autobus ma kapacitu
40 lidi. Co miiZzeme tict o pravdépodobnosi, Ze po obslouzeni této zastavky bude autobus
plny (nebo pfeplnény)?



