Piiklady na posloupnosti a fady funkci 2

Pfipomeriite si z prednasky néasledujici. Kdy lze fadu (¢i posloupnost)
funkci limitit v bodé, integrovat a derivovat ¢len po ¢lenu? Jak se nalezne
polomér konvergence mocninné fady? Co je to interval konvergence mocninné
fady (i v pfipadé mocninné fady s obecnym stiedem)?

Necht f,: M — R, n=1,2,..., je posloupnost funkci a A, B C M jsou
podmnoziny defini¢niho oboru.

1. Dokazte, ze kdyz je A kone¢na a f,, — na A, potom i f, = na A.

2. Dokazte, ze kdyz f, = na A a f, = na B, potom i f, =% na AU B.

3. Necht f, — na M, ale f,, &2 na M. Existuje ve smyslu inkluze nejvétsi
podmnozina A C M, ze f, = na A?

Vysetiete bodovou, stejnomérnou a lokalné stejnomérnou konvergenci na-
sledujicich fad funkci.
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Spoctéte nasledujici limity.
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Plati rovnost lim,,_ . fol fo(z) do = fol lim,, .o fn(z) dz pro nasledujici
posloupnosti funkci?

1. fo(x) = nze "’

2. fo(z) =na(l —x)”



3. ful®) = i

Dokazte, ze funkce ((z) = >~ -, 1/n® mé na (1, +-00) derivace viech fadi.

Naleznéte polomér konvergence nésledujicich mocninnych fad. Jak to je
s konvergenci v krajnich bodech intervalu konvergence?
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