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Rychlá Fourierova transformace (FFT)

Př́ıklad 1 (Fourierovy obrazy rychleji)
Spoč́ıtejte Fourierovy obrazy následuj́ıćıch vektor̊u pomoćı Rychlé Fourierovy trans-
formace:

a) (1, 1, . . . , 1)

b) (1,−1, 1,−1, . . . , 1,−1)

Př́ıklad 2 (Vlastnosti) O jakých vlastnostech vektoru vypov́ıdá nultý a (n/2)-
tý koeficient Fourierova obrazu?

Př́ıklad 3 (Obraz báze) Jak vypadá Fourier̊uv obraz jednotkového vektoru ei,
tedy vektoru, který má na i-té pozici jedničku a všude jinde 0?

Př́ıklad 4 (Inverz) Pro každé i najděte vektor, jehož Fourierovým obrazem je
ei. Jak z toho sestrojit inverzńı Fourier̊uv obraz?
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Převody problémů

1. V problému Vrcholové pokryt́ı máte zadán graf G a č́ıslo k. Máte
rozhodnout, jestli v G existuje množina vrchol̊u P velikosti k t.ž. každá
hrana se dotýká alespoň jednoho vrcholu z P .

2. V problému Klika máte zadán graf G a č́ıslo k. Máte rozhodnout, jestli v
G existuje úplný podgraf na k vrcholech.

3. V problému Nezávislá množina máte zadán graf G a č́ıslo k. Máte roz-
hodnout, jestli v G existuje množina vrchol̊u M velikosti k t.ž. mezi vrcholy
z M nevedou žádné hrany.

4. V problému SAT máte zadánu formuli v CNF a máte rozhodnout, jestli
existuje splňuj́ıćı ohodnoceńı.

Př́ıklad 5 (Převody) Ukažte že problémy Nezávislá množina, Klika a Vr-
cholové pokryt́ı jsou na sebe navzájem převoditelné.

Př́ıklad 6 (Optimalizačńı klika) Ukažte, že Klika lze převést na problém,
kde hledáme největš́ı kliku v grafu.

Př́ıklad 7 (Klika na SAT (bonus)) Na přednášce si ukážete, jak převést SAT
na Kliku, č́ımž ukážete, že Klika je alespoň tak těžká jako SAT. Vzhledem k
tomu, že SAT je NP-úplný, mělo by to j́ıt i naopak.

Ukažte polynomiálńı převod z Kliky na SAT.


