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Piiklad 1 (Goldberg a vysky) Co by se stalo, kdybychom v inicializaci Gol-
dbergova algoritmu nastavili vijsku zdroje na n — 1,n — 2, anebo dokonce n — 37
Rozmyslete si, kterd vlastnost (skonéi, vydd vidy mazimdlni tok, ...) na vjsce
z2avist a tedy, kterd by se mohla pokazit.

Piiklad 2 (Goldberg a jednotkové sité&) Ukaite, Ze Goldbergiuv algoritmus
na jednotkovyjch sitich provede mazximdlné O(mn) prevedeni (jak nasycenych,
tak nenasycenych,).

Piiklad 3 (Implementace Goldberga) Udrzujme si seznam S vrcholi s
kladngm prebytkem. Pro kazdy vrchol v si udrZujme seznam L(v) nenasycengch
hran z v se spddem > 1. UkaZte, Ze takovd implementace nezhorsi casovou
slozitost O(n?m) Goldbergova algoritmu.

Uvazte pravidlo, Ze vidy zpracovdvdme nejvyssi vrchol s kladnym prebytkem.
Vymyslete datovou strukturu, kterou mizZeme pouZit misto S, abychom vidy nasli
takovy vrchol v ¢ase O(1).

Piiklad 4 (Mira hranové souvislosti) Hranovd souvislost (neorientovaného)
grafu je minimdlng pocet hran, které musime odebrat, aby se stal nesouvislym.
Najdéte algoritmus na zjisténi hranové souvislosti pomoct toki v sitich, pricemz
se snazte pouZit pouze O(n) siti s O(m) hranami. Hodi se vyuZit, Ze jde o nejmensi
pocet hran v néjakém rezu.

Piiklad 5 (Mira vrcholové souvislosti) Vrcholovd souvislost (neorientovaného)
grafu je minimalni pocet vrcholu, které musime odebrat, aby se stal nesouvislym.
Najdéte algoritmus na zjisténi vrcholové souvislosti pomoct toku v sitich. Ten-
tokrdt mizete pouzit O(n?) siti.

Piiklad 6 (Vertex cycle cover (bonus)) Videéli jsme polynomidlnd algoritmus
pro hledani mazximdlniho pdrovdni v bipartitnich grafech. Ve skutec¢nosti existuje
polynomidlni algoritmus i pro obecné grafy . Ukazte, jak byste s jeho pomoct
zkonstruovali polynomidlni algoritmus rTesici ndsledujici problém:

Pro dany graf G rozhodnéte, zda existuje mnozina cykli {C1,Cs,..,Cy} ta-
kovych, Ze kaZdy vrchol grafu G ndlezi prdvé do jednoho.

1Edmondstv ,kytickovy“ algoritmus. Zajemce odkazuji na Kombinatoriku a grafy 2. To je
mimochodem pfedmét se spoustou dalsich vtipné nazvanych algoritmu a definic.



