KG1 Jiri Kalvoda: Cviceni 10

Informace k cvicent jsou na https: //kam.mff.cuni.cz/~jirikalvoda/vyuka/24z/kg1.

1 Vrcholova souvislost grafti

Vrcholovd souvislost, znacend k,(G), je nejvétsi k takové, ze graf G je vrcholové
k-souvisly. Pro netplny graf G je k,(G) rovno velikosti nejmensiho vrcholového
rezu a pro K, mame k,(K,) =n — 1.
Mengerova véta: graf je vrcholové k-souvisly, pravé kdyz mezi kazdymi dvéma
riznymi vrcholy existuje k vnitrné vrcholové disjunktnich cest.
a) Existuje graf G, pro néjz je ky(G) < ke(G)?
b) A co ky(G) > k.(G)?
¢) Muze byt rozdil |k, (G) — k.(G)| libovolné velky?
)

d) Necht G je graf, jehoz kazdy vrchol ma stupen nejvys 3. Plyne
z toho, ze ke(G) = ky(G)?

2 Usaté lemma

Pripomerime, ze graf G je (vrcholové) 2-souvisly, pravé kdyz ho Ize vyrobit z kruz-
nice pomoci operaci pridavani ucha.

a) Necht G je graf s aspon tfemi vrcholy. Dokazte, ze G je 2-souvisly,
praveé kdyz pro kazdé tii rizné vrcholy x,y, z existuje v GG cesta z
x do y obsahujici z.

b) Necht G je graf s aspon tfemi vrcholy. Dokazte, ze G je 2-souvisly,
pravé kdyz pro kazdé tii rizné vrcholy z, vy, z existuje v G cesta z
x do y neobsahujici z.

c¢) Dokazte, ze v kazdém 2-souvislém grafu lze zorientovat hrany (t;.
nahradit kazdou hranu orientovanou hranou) tak, ze pro kazdé dva
vrcholy x,y bude existovat orientovana cesta z x do y.



