Ulohy ke cviceni

Uloha 1: Uvazme relaci “z je délitelem &isla y” na mnozing {1,...,n}.
a) Dokazte, Ze tato relace je (neostré) uspofadéni.

b) M4 toto uspofadani néjaky nejvétsi a nejmensi prvek?

¢) M4 toto usporddani n&jaky minimalni a maximalni prvek?

d) Cemu v tomto uspotadani odpovid4 infimum a supremum neprazdné podmnoziny?

Uloha 2:

a) Ukazte, Ze pro kazdou kone¢nou mnozinu plati, Ze vSechna jeji linedrni uspofadédni jsou navzajem
isomorfni.

Pozn.: Relace R na X je isomofni relaci S na Y pokud existuje bijekce f : X — Y takova, ze
(z,y) e Re (f(x), f(y) € S.

b) Ukazte, Ze pro kazdou mnozinu A pfirozenych ¢isel plati, Ze vSechna linedrni uspofddani mnoziny
A jsou navzajem isomorfni, pravé kdyz A je konecna.

Uloha 3: Které z nasledujicich relaci na mnoziné N? (dvojice pfirozenych &isel) jsou usporadanimi?
Ktera z téchto usporadani jsou linearni?

a) Porovnani po obou soufadnicich <g:

(a,b) <g (z,y) ©a<zxzAb<y

b) Porovnani v alespoii jedné soutadnici <y:

(a,0) <y (z,y) ©a<zVb<y

¢) Porovnani v obou slozkich riznymi sméry <z:

(a,0) <z (z,y) ©a<xAb>y

d) Slovnikové (lexikografické) porovnani <r:

(a,b0) <p (x,y) e a<zV(a=zAb<y)

e) Slovnikovo-maximové porovnani <,;:

(a,b) <y (x,y) & max(a,b) < max(z,y) V (a,b) <1, (z,y)
f) Maximové porovnani s tim, ze nerozhodné pfipady se porovnaji lexikograficky <y:

(a,b) <y (z,y) & max(a,b) < max(z,y) V [max(a,b) = max(z,y) A (a,b) <p (z,y)]
Uloha 4: Ukazte Ze kazdé kone¢né ¢asteéné uspofadani je izomorfni uspofadani délitelnosti na N.
Uloha 5: Uréete pocet riiznych ¢asteénych usporadani na ¢tyfech prvcich.

Uloha 6: Ukazte, ze pro kazdé lineadrni uspofadani N existuje vnofeni do Q.

Pozn.: Pro dané ¢asteénd usporadani (P, <), (Q, =X) funkee f : P — @ je vnofeni pokud je prosta
az<ye flx) = fy)

Chytdk dne: Uvazujme hru, kde Bofivoj ma ndhodné promichany bali¢ek karet. Jednu po druhé je
snimd a ukazuje Alence. Kdyz Alenka fekne “stop”, Bofivoj sejme naposledy a pokud nasledujici
karta je Cervend, Alenka vyhraje. Pokud neni Cervend a nebo Bofivojovi dojdou karty, Alenka
prohrava. Jaka je optimalni strategie?



