
Úlohy ke cvičeńı

Úloha 1: Zjistěte, které z následuj́ıćıch podmı́nek nejsou ekvivalentńı podmı́nce A ⊆ B. Pokuste
se ji upravit tak, aby ekvivalence platila a to pokud možno co nejmenš́ım zásahem.

a)A \B = ∅
b)A ∪B = B

c)A ∩B = A

d)A \B ⊆ B

e)A ∩B = ∅
f)A ⊆ B

Úloha 2: Dokažte, pro n-prvkovou množinu se počet jej́ıch podmnožin sudé velikosti rovná počtu
podmnožin liché velikosti.

Úloha 3: Dokažte matematickou indukćı:
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Úloha 4: Matematickou indukćı dokažte, že pro konečné množiny X a Y plat́ı:

a) Existuje-li prosté zobrazeńı z X do množiny Y , potom |X| ≤ |Y |.
b) Existuje-li zobrazeńı množiny X na Y , potom |X| ≥ |Y |.

Úloha 5: Určete maximálńı možný počet r̊uzných množin, které lze źıskat pomoćı operaćı pr̊uniku
a sjednoceńı.

a) ze tř́ı počátečńıch množin.

b) ze dvou počátečńıch množin.



Domáćı úkol 1

Úloha 1: Vyjádřete A ∩ B pouze pomoćı opakované aplikace rozd́ılu množin. (Množinový rod́ıl
znač́ıme jako X \ Y .) Nepouž́ıvejte ostatńı operace (jako pr̊unik, komplementaci, sjednoceńı a
symetrický rozd́ıl).
(3 body)

Úloha 2: Označme Sn množinu všech celých č́ısel, která lze zapsat ve tvaru ±1±2±3 . . .±n (Tedy
jde o součet n č́ısel, kde každé ± nahrad́ıme bud’ znaménkem + nebo − nezávisle na ostatńıch).
Dokažte následuj́ıćı tvrzeńı:

a) Pro všechna x ∈ Sn plat́ı: −n(n+ 1)

2
≤ x ≤ n(n+ 1)

2
.

(2 body)

b) Všechna č́ısla v Sn maj́ı stejnou paritu (jsou bud’ všechna sudá, nebo všechna lichá). Jak tato
parita souviśı s hodnotou n?
(2 body)

c) Všechna celá č́ısla splňuj́ıćı předchoźı dvě podmı́nky lež́ı v množině Sn.
(3 body)


