[jlohy ke cviceni

Uloha, 1: Zjistéte, které z nasledujicich podminek nejsou ekvivalentni podmince A C B. Pokuste
se ji upravit tak, aby ekvivalence platila a to pokud mozno co nejmensim zasahem.

a)A\B=10
bAUB =B
c)ANB=A
d)A\BCB
e)ANB=10
fYACB

Uloha 2: Dokazte, pro n-prvkovou mnozinu se pocet jejich podmnozin sudé velikosti rovna poctu
podmnozin liché velikosti.

Uloha 3: Dokazte matematickou indukef:

n

a) » i= %(nQJrn).

1=1
b) > 2i—1=n
=1

n
) > 4i+5=2n+7n.

=1

- 1 1
d 2 _t 3 1 2,1
)i:1z 3" —|—2n —|—6n
i1 1
o1l =3

Uloha 4: Matematickou indukci dokazte, ze pro kone¢né mnoziny X a Y plati:
a) Existuje-li prosté zobrazeni z X do mnoziny Y, potom |X| < [Y].

b) Existuje-li zobrazeni mnoziny X na Y, potom |X| > [Y].

Uloha 5: Urcete maximalni mozny pocet ruznych mnozin, které lze ziskat pomoci operaci pruniku
a sjednoceni.

a) ze ti{ poc¢atetnich mnozin.

b) ze dvou poc¢ateénich mnoZin.



Domaéci kol 1

Uloha 1: Vyjadiete A N B pouze pomoci opakované aplikace rozdilu mnozin. (Mnozinovy rodil
znacime jako X \ Y.) Nepouzivejte ostatni operace (jako prunik, komplementaci, sjednoceni a
symetricky rozdil).

(3 body)

Uloha 2: Oznacme S,, mnozinu vech celych ¢isel, kterd lze zapsat ve tvaru £1+2+3...+£n (Tedy
jde o soucet n ¢isel, kde kazdé + nahradime bud znaménkem + nebo — nezavisle na ostatnich).
Dokazte nasledujici tvrzeni:

n(n+1) n(n—l—l).

a) Pro vechna x € S,, plati: — 5

(2 body)

<z<

b) Vsechna &fsla v S, maji stejnou paritu (jsou bud viechna sud4, nebo vsechna lich4). Jak tato
parita souvisi s hodnotou n?
(2 body)

¢) Vsechna celd ¢isla spliujici predchozi dvé podminky lezi v mnoziné S,,.
(3 body)



