
Třet́ı série domáćıch úkol̊u z Kombinatoriky a graf̊u II

Jméno:

Nick:

Př́ıklad 1, 3 body: Mějme “šachovnici” se třemi řádky a třemi sloupci.
Spoč́ıtejte, kolik existuje neizomorfńıch zp̊usob̊u, jak obarvit devět poĺıček této
šachovnice pomoćı n barev. Dvě obarveńı jsou izomorfńı, pokud lze jedno převést
na druhé pomoćı rotace nebo vodorovného, svislého či diagonálńıho překlopeńı.
Neklademe žádná omezeńı na možné barvy poĺıček, tj. např́ıklad sousedńı poĺıčka
mohou být obarvena stejnou barvou.

Př́ıklad 2, 3 body: Označme an,k počet zp̊usob̊u, jak lze č́ıslo n vyjádřit jako
součet k lichých kladných č́ısel. Dva součty pokládáme za r̊uzné i tehdy, když se
lǐśı jen pořad́ım sč́ıtanc̊u. Např́ıklad a7,3 = 6, protože č́ıslo 7 můžeme vyjádřit
jako 5 + 1 + 1, 1 + 5 + 1, 1 + 1 + 5, 3 + 3 + 1, 3 + 1 + 3 a 1 + 3 + 3. Najděte
vzoreček v uzavřeném tvaru (tj. bez použit́ı nekonečných sum) pro mocninnou
řadu A(x, y) =

∑
n≥0

∑
k≥0 an,kx

nyk.

Vyřešené př́ıklady odevzdávejte bud’ e-mailem se subjektem obsahuj́ıćım KG-
II na adresu hubicka@kam.mff.cuni.cz nebo na paṕı̌re na některém cvičeńı.
Řešeńı odevzdejte nejpozději v pátek 11. ledna.
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