Prvni série domacich ikola z Kombinatoriky a grafa 11

Jmeéno:

Nick:

Piiklad 1, 1 bod: Naleznéte kubicky graf bez mostu, ktery obsahuje dvé ne-
sousedni hrany ey, es takové, ze neexistuje perfektni parovani M obsahujici e; i
€9.

Priklad 2, 1 bod: Podle Petersenovy véty ma kazdy 2-souvisly, 3-regularni graf
perfektni parovani. Najdéte priklad grafu, ktery je 3-reguldrni, neni 2-souvisly
a nema perfektni parovani.

Piiklad 3, 1 bod: Kolik perfektnich parovani mé graf vznikly z tplného bi-
partitniho grafu K, ,, odebranim jedné hrany?

Piiklad 4, 1 bod: Dokazte, Ze kazdy strom m4 nejvys jedno perfektni parovani.

Piiklad 5, 2 body: Graf G,, 4 pro pfirozena ¢isla a,b < n, a # b je definovén:
V(Gnap) ={X : X C{1,2,...,n},|X]| € {a,b}},
E(Gnap) ={XY: X CY}

V zéavislosti na a, b a n urcéete velikost nejvétsiho parovéni tohoto grafu.

Priklad 6, 2 body: Necht G = (V, E) je graf a nechf u(G) oznacuje velikost
nejvétsiho parovani v grafu G. Rekneme, ze parovani M grafu G je mazimdini,
pokud pro kazdou nepdrovaci hranu e € E\ M plati, ze M U {e} neni parovéni.
Dokazte, ze kazdé maximalni parovani grafu G ma aspon %u(G) hran.

Piiklad 7, 3 body: Necht G = (V, E) je 3-regularni 2-souvisly graf a nechf
e € E je libovolna jeho hrana. Dokazte, ze graf G méa perfektni parovani, které
neobsahuje hranu e.

Vyiesené pifklady odevzdévejte bud e-mailem se subjektem obsahujicim KG-
IT na adresu hubicka@kam.mff.cuni.cz nebo na papife na nékterém cviceni.
Reseni odevzdejte nejpozdéji v nedéli 28. fijna.



