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Ukazte, ze pro kazdy rovinny graf s v > 3 plati e < 3v — 6.

Ukazte, ze Petersentiv graf neni rovinny:

. Pro dané nakresleni rovinného grafu si jako hranici stény F' oznac¢ime mnozinu vrcholl, které

s I sousedi. Najdéte rovinny graf a dvé jeho nakresleni takova, ze mnoziny hranic jejich stén
nejsou stejné.

. Naleznéte (tfeba i na internetu) nakresleni K5, K¢ a K7 na torus.

Najdéte graf, ktery lze nakreslit na torus tak, ze jeho stény jsou homeomorfni otevienému disku,
ale také tak, ze néjaka jeho sténa otevienému disku homeomorfni neni.

Vnéjskove rovinng graf je takovy rovinny graf, ktery ma nakresleni, v némz vsechny vrcholy
lezi na vnéjsi sténé. Dokazte, ze kazdy vnéjskoveé rovinny graf je 3-obarvitelny.

Méjme rovinné nakresleni grafu GG, v némz jsou vsechny stény trojihelniky. Predpokladejme
navic, Ze na kazdém vrcholu lez{ bud’ dort, nebo zmrzlina, anebo lizatko. O sténé fekneme, Ze
je mrnamdzni, pokud na ji prislusicich vrcholech najdeme vsechny t¥i dobroty (tj. kazdou prave
jednou). Dokazte, ze mnamaéznich stén je sudy pocet.

. Ukazte, ze ma-li rovinny graf vSechny stupné sudé, pak jeho dual ma barevnost rovnou dvéma.

(Nash—Williams theorem.) Ukazte, ze hrany kazdého rovinného grafu jde zorientovat tak, ze
kazdy vrchol mé vystupni stupen nejvyse 3.

Ukazte, Ze rovinu lze obarvit konecné mnoha barvami, aby body ve vzdalenosti 1 mély rtiznou

svvs

horni a co nejvyssi dolni mez.

Kdyz se budete nudit: Zkuste zobecnit Eulerovu vétu pro libovolné plochy (doporucuji oriento-
vané a neorientované zvlast). Hint: Bude z ni nerovnost, pro orientované bude na pravé strand
2 — 2g (g je genus) a rovnost bude nastavat pro nakresleni, kde je kazda sténa homeomorfni
otevienému disku.



