Ulohy k 7. cviceni

1. (Schurova véta.) Dokazte, ze pro kazdé obarveni vSech prirozenych ¢isel (bez nuly) dvéma
barvami najdeme x,y € N takové, ze x # y a navic x, y a x + y maji stejnou barvu.

2. (Erdésovo—Szekeresovo lemma o podposloupnostech.)
(a) Dokazte, ze v kazdé posloupnosti (n — 1)(m — 1) + 1 ruznych pfirozenych ¢isel najdeme
rostouci podposloupnost délky n nebo klesajici délky m.
(b) Najdéte posloupnost 16 ruznych prirozenych ¢isel, kterd neobsahuje rostouci ani klesajici

podposloupnost délky 5.

3. Ve zmrzlinarstvi prodavaji 3 druhy zmrzlin — jahodovou, citronovou a cokolddovou. Kolika
zpusoby si miuzete nechat nalozit 12 kopecki, pokud od kazdého druhu chcete alespon dva
kopecky, ale zaroven chcete maximélné t¥i ¢okoladové kopecky? (Na poradi kopeckt nezélezi.)

4. Najdéte vytvorujici funkce (v uzavieném tvaru) pro nasledujici posloupnosti:
(0,0,-6,6,—6,6,—6,...); (1,1,2,2,4,4,8,8,...); (1,4,9,16,...); (0,2,6,12,20,...), tj. souCty
prvnich ¢ kladnych sudych cisel.

5. Zjistéte, c¢emu se rovna a,,, které je zadané rekurentni rovnici ag = 1, ay = 2, ap19 = a1 —4ay,
pro n > 0.



