
Úlohy k 6. cvičeńı, sage link https://kam.mff.cuni.cz/˜fiala/la2-3

1. Ukažte jednoduchým zp̊usobem, že Cayleyova-Hamiltonova věta plat́ı pro diagonalizovatelné
matice.

2. Následuj́ıćı matici převed’te do Jordanova normálńıho tvaru a určete vlastńı, popř. zobecněné
vlastńı vektory.

a)

 1 1 1
0 1 0

−1 0 3

 b)


2 1 0 2
0 2 0 −2
0 0 2 2
0 0 0 2

 c)


0 1 0 0 −1
0 0 0 0 0
0 0 0 1 −1
0 0 0 0 1
0 0 0 0 0


3. Odvod’te vztah mezi det(AH) a det(A).

4. Rozhodněte, jestli jsou následuj́ıćı matice unitárńı.
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b)


0 1 0
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
5. Ukažte, že každou hermitovskou matici A řádu n lze zapsat výrazem A = λ1v1v

H
1 + λ2v2v

H
2 +

· · · + λnvnvH
n , kde v1, . . . , vn jsou vhodně zvolené vlastńı vektory př́ıslušné (ne nutně r̊uzným)

vlastńım č́ısl̊um λ1, . . . , λn.
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