
Úlohy k 1. cvičeńı

1. Dá se každý celoč́ıselný obnos vyplatit dvoukorunami a pětikorunami? Pokud ne, které částky
se daj́ı vyplatit a které ne?

2. Kolik má konvexńı n-úhelńık (úhlo)př́ıček? Nejprve zkuste odvodi vzorec pro tento počet a
poté ho pro zaj́ımavost vyč́ıslete pro n = 1 000.

3. Rozhodněte, jestli nějaká neprázdná konečná množina má v́ıce podmnožin sudé velikosti (o
sudém počtu prvk̊u) nebo v́ıce podmnožin liché velikosti nebo jestli jich je vždy stejně.

4. Na šachovnici 2n × 2n jedno náhodně vybrané poĺıčko chyb́ı. Dá se zbylá plocha vydláždit
dlaždicemi, která maj́ı tvar ”L“ a přitom zab́ıraj́ı tři poĺıčka?

5. Je dáno reálné č́ıslo x takové, že x + 1
x

je celé. Přesvědčte se, že pro každé přirozené n je i č́ıslo
xn + 1

xn celé.

6. Dokažte, že počet část́ı roviny při rozděleńı n př́ımkami je nejvýše 1 + 1
2(n2 + n).

Pokuste se odvodit podobnou hranici pro rozděleńı prostoru rovinami.


