DISKRETNI MATEMATIKA (NDMI002)
Cvigeni 01.11.2013

Definice 1 (maximum). Bud Q = (X, <) uspofadand mnozina, A C X jeji podmnozina. Maxi-
mum mnoziny A nazyvame takové m € A, ze a < m Va € A.

Definice 2 (supremum). Bud Q = (X, <) uspofadand mnoZina, A C X jeji podmnozina. Prvek
s € X nazveme supremum mnoziny A, pokud plati: (i) a < s Va € A a zaroven (ii) pro kazdé
s'e X plati: (a < s'Vae A) = s <.

Jinak Feteno sup(A4) = min{s’ € X |a < s’ Va € A}.

Priklad 1. Kolik ¢isel zbude z mnoziny {1,2,...,100} po vyskrtani viech nasobku ¢isel 2, 3,5, 77

Piiklad 2. Kolik existuje pofadi pismen A, B,C,..., O, P, z nichz vypu§ténim nékterych pismen
nelze dostat ani jedno ze slov PONK, DOBA a COP?

Priklad 3. Na plese je n manzelskych pari. Kolika zplisoby lze utvorit n tane¢nich part, jestlize
74dna manzelskd dvojice netancuje spolu?
Priklad 4. Urcete pocet permutaci s pravé jednim pevnym bodem, resp. s pravé k pevnymi body.

Priiklad 5. Dokazte vztah
S(n)=n!—n8(n—1) — (Z)é(n—?)—~-~— ( " )é(l)—l

n—1
Ptiklad 6. Mg&jme mnoziny N, M, |N| = n,|M| = m. Kolik existuje zobrazeni N na M pro
(a) m=2
(b)y m=3
(c) obecné m?
Piiklad 7. Kolik je celkem ekvivalenci na n-prvkové mnoziné?

Priklad 8. Kolika zpusoby lze rozdélit n lidi do k& skupin, tj., kolik existuje ekvivalenci na n-
prvkové mnoziné s pravé k t¥idami?

Priklad 9. Méjme X C N velikosti n. Musi X nutné obsahovat dva prvky, které maji stejny
zbytek modulo p? (rozeberte p¥ipady podle volby p).

Priklad 10. V pravidelném dvacetitihelniku je 9 vrcholt vyznaceno zlatou barvou. Dokazte, Ze
aspon tfi z nich tvori rovnoramenny trojihelnik.
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