DISKRETNI MATEMATIKA (NDMI002)
Domaci tkol 4

Priklad 1. V politické strané kterda ma 60 ¢leni chtéji zvolit pfedsedu, tii mistopfedsedy a pét
druhych mistopfedsedi. S tim, Zze kazdy Clen muze zastévat pouze jednu funkci a posty mistopied-
sedu jsou nerozliSitelné. Kolika zptsoby lze takovou volbu provést? Vysledek neni tifeba na konci
vydislovat.

[2 bod]

Priklad 2. Podivejme se v Pascalové trojuhelniku na jednotlivé polozky fadku jako na ,cifry*
jakéhosi ¢isla P, v desitkové soustavé — pro n = 2 to je 121, pro n = 3 to je 1331, pro n = 4 to je
16051. (Ten posledni piipad je asi netrivialni, ziskdme ho nasledovné: (J) - 10° + (3) - 10* + (3) -
102+ (3) - 10% + (3) - 10* + () - 10°.)

Viimnuli jste si, ze P, = 121 = 112, P; = 1331 = 113 a tak dale? Dokazte to obecné, tzn.
P, = 11"

[2 body]

Piiklad 3. Opét Pascaliuv trojihelnik. Podivejme se tentokrat na p-ty fadek pro p prvocislo.
V&imnuli jste si, ze vSechny prvky tohoto fadku (az na krajni jednicky) jsou nasobky toho prvo-
¢isla? (Napiiklad pro p = 3 to je 3, 3, pro p = 7 to je 7, 21, 35, 35, 21, 7.) Dokaite, Ze to plati pro
libovolné prvocislo p.

[1 bod]

Piiklad 4. Bud p prvodislo a n pfirozené ¢islo. Dokazte, ze (;) je délitelné p prave kdyz |n/p|
je délitelné p.

[2 body]
Priklad 5. Spocitejte, kolik je usporadanych dvojic (A, B) takovych, 7e A C B C {1,...,n}.

[1 bod]
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