DISKRETNI MATEMATIKA (NDMI002)
Cvigeni 18.10.2013

Priklad 1. Necht relace R a R’ maji stejné t¥idy ekvivalence. DokaZte, ze R = R'.

Priklad 2. Rozmyslete si ze relace délitelnosti na N je CUM, nakreslete jeji Hasseho diagram pro
n = 10 a nalezné&te jeji nejvéti/nejmensi/maximalni/minimalni prvek, ¢ si rozmyslte Ze neexistuje.
Jak vypadé supremum a infimum takové relace?

Definice 1 (Isomorfismus uspofadanych mnozin). Necht (X, <) a (Y, <) jsou uspofddané mnoziny.
Rikéme o nich, 7e jsou isomorfn{, pokud existuje n&jaké vzajemné jednoznaéné zobrazeni f: X — Y
takoveé, Ze pro kazdé z,y € X plati <y praveé kdyz f(x) < f(y).

Ptiklad 3.

(a) Najdeéte dvé navzajem neisomorfni linedrni uspofadéni mnoziny v8ech pfirozenych ¢isel.

(b) Najdéte nekonetné mnoho navzajem neisomorfnich lineérnich usporadéani N.

Priklad 4. Uvazme dvé posloupnosti redlnych ¢isel, a = (a1,a2,...,a,) a b = (b1, ba,...,by),
v nichz se zadné ¢islo neopakuje. Ukaizte, 7e vidy existuji indexy 1 < iy,..., i, < n, kde k = [n'/4],
takové, Ze posloupnosti (a;,, @iy, ..., ai,) 1 (biy, biy, ..., b;, ) jsou rostouci nebo klesajici.

Definice 2 (Vnofeni uspofadani). Necht (X, <) a (Y, <) jsou uspofddané mnoziny. Zobrazeni
f+ X = Y nazgvame vnoreni (X, <) do (Y, <), jestlize plati:

(i) f je prosté

(if) f(z) = f(y) pro kazdé x <y

(iii) jestlize f(z) = f(y), potom iz <y

Priklad 5.

(a) Popiste néjaké vnofeni mnoziny {1,2} x N s lexikografickym uspofadanim do uspoiadané
mnoziny (Q, <), kde < je obvyklé uspotradani podle velikosti.

(b) Popiste vnofeni N x N s lexikografickym uspotradanim do (Q, <).

Priklad 6. DokaZte, Ze pro kaZdou usporfadanou mnozinu (X, <) existuje vnofeni do usporadané
mnozinu (2%, C)

Priklad 7. Necht <;,7 = 1,...,k jsou uspofadani na mnozing X. Dokazte, 7e ﬂle =; je opét
uspofddani.

Priklad 8. Dokazte, ze mé-li kazd4d podmnozina CUM supremum, tak mé kazda podmnozina
také infimum.

email: elias@kam.mff.cuni.cz, url: http://kam.mff.cuni.cz/"elias/1314/dm/.
1



