Cviceni 5

1 Kvantifikatory

Zvolte mnoziny, pies které se kvantifikuje, a dosad'te predikat “ze zivota” tak, aby platilo:
1. Vz3y P(z,vy)
2. JyVx P(x,y)
3. Aby platilo Vz3y P(x,y), ale neplatilo JyVz P(x,y).
4. Aby tvrzeni Vx (P(x) Vv Q(z)) platilo, ale (Vx P(x)) V (Vz Q(z)) neplatilo.
5. Aby tvrzeni (3y R(y)) A (3y S(y)) platilo, ale tvrzeni Jy (R(y) A S(y)) neplatilo.
6. Aby platilo (Vz P(z)) = (Vo Q(x)), ale neplatilo Vz (P(z) = Q(z)).
7. YxIyVz P(x,y, 2)
8. JxVy3z P(x,y, 2)

2 Prenexni operace

Rozhodnéte, zda nasledujici tvrzeni jsou ekvivalentni. Vyroky B a C' neobsahuji proménnou z.

1. V(B = P(z)) a B = (Vz P(x)).
2. 3z(B = P(z)) a B= (Jz P(x)).
3. V(Q(z) = C) a (Vz Q(z)) =

4. Vz(Q(z) = C) a (Fr Qx)) =

5. Jz(Q(z) = C) a (FzQx)) =

6. Iz(Q(z) = C) a (VzQx)) =

7. 3(Q@) AC) a (3z Q) A

Uved'te formuli do prenexniho tvaru.
1. (VzP(x)) = (VzQ(x))
2. B= (((Vx P(z)) = C)A (Jy Q(y)))

3 Formule

Rozhodnéte, pro které z mnozin
1. My = {1},
2. Ma={...,-3,-2,-1,0,1,2,3,...},
3. M3 ={1,2,4,8,16,32,...,2%,...},
4. My ={-3,3,15}

plati tvrzeni:

1.VeeMyeMy>zx



2. yeMVeeMy>=x
3. Vz € M (“x je sudé” V “x je liché”)
4. (Ve € M “z je sudé”) V (Vo € M “x je liché”)
5.VeeMVyeMdzeM z=x-y
6. reMVyeM dzeMax-y==z
7. 3xeMVyeMIGzeMy-z#=x
8. Jae MVYbe M dce Mb+c=a
9.VeeM JyeMVzeMy-z>x
Najdéte mnoziny M, pro které plati nasledujici:
1. Vee M Jye M y>z) aziroven (Ve € M Jy € M y < x).
2. (FreMVyeMy<zx)aziroven (3x € M Vye M y < z).
3. Vee MVYye M z+y #6.
4. Vee MVye M x+y=6.
5. (GxreMVYyeM3ze Max-y=z),aleneplati Ve e MVye M 3ze M z=xz-y).

6. (GxreMVye My>x)aziroven (Vae M 3be M a+b=6).



