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Vytvorujici funkce
Vytvotujici funkce posloupnosti (ag, a;, as, . .. ) je mocninna fada ag + a1x' + asz? . . ..
Vytvotujici funkce posloupnosti (1,1,1,...) je —

1—z*
Reseni rekurenci pomoci vytvorujicich funkei
1. Vynasobime rekurenci 2" a se¢teme pro vSechna n, pro ktera to dava smysl.

2. Ozna¢me jako F'(z) vytvorujici funkei posloupnosti (ag, ag, . . . ). Nyni nahradime vechny ne-
konecné vyrazy vhodné upravenym F'(x) (typicky odec¢itame prvni ¢leny a nasobime vhodnou
mocninou ).

3. Vyfesime vzniklou rovnici.
4. Ziskame ze ziskané funkce posloupnost a explicitni vzorec pro a,,.
5. (Ovérime, Ze prvnich par hodnot odpovida.)

Zobecnéna binomicka véta
Pro libovolné r € R plati

(1+2) = (g) n @H @Iz - (77:)3;

kde <]:) - r(rfl)(r72)‘..(rfk+l)' (<g> _ 1)

k!

Dusledek: Pron € Nax € (—1,1) plati

= n—1

Priklad 1 (Slovni uloha)
Kolika zpusoby lze naplnit kosik n ovocnymi plody za nasledujicich podminek?

« Pocet jablek musi byt sudy,
« pocet bananu je délitelny péti,
« v kosiku jsou nejvyse ¢tyfi pomerance

« ajedna nebo zadna hruska.

Binomicka véta

Priklad 2
Najdéte vytvorujici funkci pro nasledujici posloupnosti:

1L (1-2,2-3,...,(k+1)-(k+2),...)
2. (1,4,9,16,...,(k+1)2,...)
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3. (0,1,1+2,1+2+3,...)

Priklad 3
Urcete koeficient u prislusné mocniny = v nasledujicich vyrazech (staci vyjadrit jako binomicky
koeficient):

1. U 23 ve vyrazu ﬁ

2. Ua® vevyrazu (22 + 23 + 2t 4+ ... )?

3. Uz® ve vyrazu (v + 23 + 25+ ...)"

Rekurence

Priklad 4 (Rekurence)
Vyfeste nasledujici rekurence pomoci vytvorujicich funkeci:

1. ap =2, a, = 3a,-1 — 1l pron > 2.

2. ap =3,a1 = 95,0, = Ap_1 + 20,2 pron > 3.

3. ap=4,a1 =3,a, = a1+ 20,2+ 3-2"pron > 2
4. ap=1,a1=1,a, =1+ 72 ay

Priklad 5 (Triangulace)
Kolik existuje moznych triangulaci pravidelneho n-thelniku s vrcholy oc¢islovanymi 1,...n?
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