Linearni programovani a kombinatoricka optimalizace —
3. teoreticky domaci ukol*

20. kvétna 2024

Reseni muzete odevzdavat do 30. éervna. Jsou povolena i opakovand odevzdani.

1 Totalni unimodularita

Priklad 1. Rozhodnéte, jestli je zadand matice totdlné unimoduldrni: [4]
1 00 0 0O
0 1.0 1 01
0 01101
0 1.0 010
0 01 010
-1 0 0 0 01

Priklad 2. Vezméme si sloupcovy vektor v € {0,1}"™. Rekneme, Ze v je intervalovy, pokud md
v hodnoty 1 za sebou v prdvé jednom souvislém intervalu (pripadné i nulové délky). Matice M je
intervalova, pokud vsSechny jeji sloupce jsou intervalovymi vektory.

(a) Bud A € Z"*™ matice takovd, Ze pro kaZdou jeji podmatici A’ € ZF** existuje unimoduldrni
matice B € ZF*F takovd, e BA' je singuldrni nebo unimoduldrni. Dokazte, e A je totdlné
unimoduldrnd. [4]

(b) Dokazte, Ze kazdd intervalova matice M je totdlné unimoduldrnd. [5]

Ndpovéda: muze se hodit predesld ¢dst a néjaké tvrzeni z predndsky.

*Informace o cviceni naleznete na |http://kam.mff.cuni.cz/~balko/
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