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e Cislo A € C je vlastnim &islem matice A € C"™*" s vlastnim vektorem
x € C"\ {o}, pokud Ax = Ax.

Véta 7.1 (Charakterizace vlastnich &isel a vektori)
Pro matici A € C™" plati

o A € C je vlastnim &islem A < det(A — Al,) =0,
o x € C" je vlastnim vektorem pFislusnym k A < o # x € Ker(A — Al,).

e Tedy vlastni &isla jsou kofeny charakteristického polynomu

pa(N) = det(A — Al,) a je jich pravé n (s ndsobnostmi).
e Vypocet vlastnich &isel tedy jde prevést na vypocet kofenl polynomu.
e PYevod funguje i na druhou stranu.
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e P¥iklad polynomidlni matice a maticového polynomu:

NoA 233 o (10 (-1 2}, (0 -3
7 5x2—4)""\o 5 0 0 7 —4

e Pro A e C™" plati pa(A) = 0.

Obrédzek: Arthur Cayley (1821-1895) a William Rowan Hamilton (1805-1865).
Zdroje: http://math-physics-problems.wikia.org a http://en.wikipedia.org
e Cayley objevil tuto identitu v roce 1858 a Hamilton v roce 1853, oba

v/ v

pouze pro ¥ad 3. Na vy33i ¥ady ji zobecnil az Frobenius v roce 1878.
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e Vlastni vektor = invariantni smé&r pfi zobrazeni f(x) = Ax,
Vlastni ¢islo = Skalovani v tomto sméru.

e Je-li S matici pfechodu k nové bazi, pak
SAsil — B/[id]B . B[f]B . B[id]Bl == B’[f]B’

je matici zobrazeni f vzhledem k nové bazi.

e Diagonalizovatelnost je hledani vhodné béze B’, aby matice g/[f]g/ byla
diagondlni a tak jednoduse popisovala chovani f.

e Podobnost znamena zmé&nu baze, ale neméni linedrni zobrazeni f, takZe
vlastni &isla musi zistat stejna.
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Dékuji za pozornost.



