Diskrétni matematika — priklady na 12. cviceni*

1 Grafova barevnost

Zobrazeni b: V. — {1,2,...,k} nazveme obarvenim grafu G = (V, E), pokud pro kazdou hranu
{u,v} € E plati b(u) # b(v). Barevnost grafu G, oznatovand x(G), je minimaln{ pocet barev nutny
k obarveni G.

Piiklad 1. Bud G rovinng graf neobsahugici Ks. Dokazte x(G) < 4.

Priklad 2. Zkuste najit graf G, jehoZ barevnost je vétsi nez velikost nejvétsiho uplného grafu,
ktery G obsahuje jako podgraf. Pro zajimavost: jak velkou barevnost dokdZete vynutit v grafu, ktery
neobsahuje K3 ?

Priklad 3. Uvazujme graf Q, (graf n-dimenziondlni krychle), jehoZ vrcholy tvori mnoZinu {0, 1}"
a hrany spojuji vrcholy lisici se prdvé v jedné souradnici. Cemu se rovnd x(Qn)?

Priklad 4. Mdme-li poradi vrcholii v, ..., v, grafu G a mnoZinu barev {1,2,... k}, tak hladovy
algoritmus obarveni bere vrcholy v tomto potadi a kaZdému priradi minimdlni povolenou barvu.

(a) Ukazte, Ze vidy existuje takové potadi vrcholi, na kterém hladovy algoritmus barveni pouZije
X(G) barev.

(b) Ukazte, ze existuje strom T a potadi jeho vrcholi takové, Ze na ném hladovy algoritmus obarvent
spotiebuje Q(logn) barev.

*Informace o cvic¢eni naleznete na |http://kam.mff.cuni.cz/~balko/
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