Diskrétni matematika — priklady na 11. cviceni

10. prosince 2019

1 Pocty koster

Kostra v grafu G = (V, E) je stromem T = (V,E') s E' C E. Neboli T je souvislym podgrafem
grafu G na stejné mnoziné vrcholi a T navic neobsahuje cyklus. Graf mé kostru pravé tehdy, kdyz
je souvisly. Pro graf G ozna¢me jako k(G) pocet koster grafu G.

Z Cayleyho vzorce vime, ze pocet koster tiplného grafu K,, na n vrcholech se rovna n™~2.

Priklad 1. Dokazte, Ze pocet koster grafu K, — e, ktery vznikne z K, odebrdnim hrany, se rovnd
(n —2)n"=3,

Ndpovéda: pocitanim dvéma pusoby dokazte, Ze pocet koster grafu K, , které obsahuji hranu e,
se rovnd 2n" "3,

Priklad 2. Urcete pocet koster grafu na obrdzku.

Piiklad 3. Spoctéte pocet koster v ndsledujicich grafech:
1. K, +e, tedy grafu K,, s jednou podrozdélenou hranou e,
2. K, + FE, tedy grafu K,, se v§emi hranami podrozdélenymi,
3. Cp @ Cy, tedy dvou cykli slepengjch spole¢nou hranou e,
4. Cp ® K,

Priiklad 4. Spoctéte pocet koster grafu, ktery wvznikne slepenim uplngch grafu K, a K,, pres
spoleé¢nou hranu.

Piiklad 5. Méjme graf G na 2n > 6 wvrcholech, vznikly z disjunktniho sjednoceni dvou iplnych
grafi K,, prontho na vy,...,v, a druhého na v,q1,...,02,, priddnim dvou hran {vi,v,41} a
{va2, Unt2}. Urcete pocet koster grafu G. Kolik koster dostaneme pro n =3¢
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