Diskrétni matematika — 3. série domacich ukolu*

odevzdat do 13. 11. 2012
26. tijna 2012

1 Princip inkluze a exkluze

Piiklad 1. Necht §(n) znaci pocet permutaci bez pevného bodu na n-prvkové mnoziné. Dokazte
vztah 2]

§(n)=nl—ni(n—1)— (Z)é(n—Q)—---— (nnl)é(l)—l.

Piiklad 2. Kolika zpusoby lze sefadit do fronty 5 Cechti, 4 Mad'ary a 3 Rusy tak, aby vsichni
prislusnici zddného néroda netvofili jeden souvisly blok? [2]

Ptriklad 3. Kolik celo¢iselnych feseni mé nasledujici systém rovnic? 2]

1 +x2+w3=12, 0<2; <5

2 FEulerova funkce

Piiklad 4. Dokazte, ze pro Eulerovu funkei ¢ (n) a nesoudélnd ¢dsla m,n € N plati 2]
p(m-n)=g(m)e(n).
Neboli ukazte, ze Eulerova funkce je pro dana m a n multiplikativni.

Priklad 5. Pro libovolné pfirozené n, dokazte vztah [4]
> p(d) =mn
d|n

(suma je pres vSechny pfirozené délitele d ¢isla n).

Hint: Uvazte funkci F' (n) = -, ¢ (d) a ukazte, Ze je multiplikativni pro nesoudélnd prirozend
¢isla m a n.

*Informace o cvic¢eni naleznete na |http://kam.mff.cuni.cz/~balko/
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