Diskrétni matematika — 1. série domacich ukolu*

odevzdat do 16. 10. 2012
29. zari 2012

1 Vyroky
Priklad 1. Dokazte De Morganovy zdkony [1]

—(pVva) e (-p&—q);

—(p&q) & (-pV ).

Priklad 2. Formdlné zapiste podminky nésledujicich definic pomoci proménnych, logickych spo-
jek, kvantifikdtoru a pomocnych symbolu (ruzné druhy zdvorek, interpunkee,. . . ). [1]

(a) Funkce f:R — R je rostouci, pokud s rostoucim x ostte roste i hodnota f ().

(b) Funkce f:R — R je periodickd s periodou t, pokud se hodnoty f(x) a f (z +t) rovnaji pro
pro vsechna z € R.

(¢) Funkce f:R — R je spojitd v bodé a € R, pokud ke kazdému libovolné malému kladnému &islu
e existuje kladné ¢islo § takové, ze pro vSechna redlnd ¢isla x, pro néz plati |x — a| < d, plati

také |f (z) — f (a)] <e.

2 Dukazova technika

Piiklad 3. Dokazte, ze pro kazdé n € N plati 2]
ik%‘s’f _ 3 (3" (n* —n+1)—1).
2
k=1
Ptriklad 4. Pro vsechna celd ¢isla n > r > 1 dokazte, ze plati [3]

r r+1 n n+1
+ ot = :
r r r r+1
(Pozor! Pfi postupu matematickou indukei podle n pfi pevném r nestadi jako zacatek indukce

zvolit n =r = 1.)

Priklad 5. Dokazte, ze kazdé nenulové racionalni ¢islo lze zapsat jako soucin dvou iracionalnich
¢isel. [2]

*Informace o cvic¢eni naleznete na |http://kam.mff.cuni.cz/~balko/
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