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Jméno:

Kazdé svoje tvrzeni odiivodnéte. Konstatovani bez odiivodnéni nebude pocitano jako odpovéd.

1. (6b) Marie spolu se svym pritelem chystaji oslavu, na kterou pozvali dalsi ¢tyfi dvojice. Znami se
spolu na uvitanou vzajemné zdravi, ale — prirozené — nikdo se nevita se svym vlastnim partnerem.
Na konci oslavy se Marie zepta ostatnich, s kolika lidmi se kazdy zdravil, a dostane devét rtiznych
odpovédi.

S kolika lidmi se zdravila Marie a s kolika jeji partner?

Vysledny graf znazorfiujici podani rukou nakreslete, vyznacte do ného Marii a jejiho partnera a
urcete, zdali Vami vytvoreny graf je jediné mozZné feSeni ulohy, tzn. zdali je graf jednoznacné urcen.

Vyfteste tento priklad, ale pro situaci, kdy si partnefi vZdy podaji ruce. S kolika lidmi se zdravila
Marie a s kolika jeji partner. Znovu vysledny graf podani rukou nakreslete, vyznacte do ného Marii
a jejiho partnera a urcete, zdali Vami vytvoreny graf je jediné mozZné feSeni tilohy

Lze néco Fict o vztahu mezi obéma grafy pro situace, kdy si partnefi nepodaji ruce a kdy si partnefi
vZdy podaji ruce? (Podle kvality odpovédi je mozZné ziskat i bonusové body.)



2. (4b) Automorfismus grafu G=(V ,E) je kazdy izomorfismus G s G, tj. bijekce f:V =2V takova,
Ze {u,v| € E, pravé tehdy kdyZ {f (u),f(v)} € E. Graf se nazyva asymetricky (nékdy téZ strnuly),
je-li jeho jediny automorfismus identické zobrazeni (kazdy vrchol se zobrazi sam na sebe).

a) Najdéte priklad asymetrického grafu (s aspoii 2 vrcholy).
b) UkaZte, Ze neexistuje Zadny asymetricky graf G s 1<|V (G)|<4.



BONUS. (4b) Méjme graf G a matici sousednosti A grafu G.
a) Co miZete fict o sumé diagonaly matice A®.
b) Co miZete Fict o sumé diagonaly matice A°.

(Charakterizujte sumu naptiklad jako sumu poctu hran, vrchold, cest atd. Pouziti pouze poctu sledi
pro charakterizaci sumy neni dostacujici pro ziskani vSech bod.)



