9. série
(10. prosince 2007)

1. uloha Naleznéte vSechny rozklady N do dvou neprazdnych disjunktnich mno-
zin A a B takové, ze kdyz a1, a2,a3 € A, potom i a; +as + a3z € A a podobné, kdyz
b1,b2,b3 € B, potom i by + by + b3 € B.

2. tlloha Dokazte, ze pro kazdé ptirozené k existuje trojice (a, b, ¢) pfirozenych

¢isel takova, Ze abe = k(a+b+-c). Dokazte navic, 7e za takové situace neni a®+b+c>
prvodislo.

3. tloha Dokazte ¢i vyvratte nasledujici tvrzeni. V ostrothlém trojuhelniku
ABC se osa thlu pfi vrcholu A, osa strany AC a vyska z bodu C protinaji v jednom
bodé pravé tehdy, kdyz kruznice se stfedem v paté vysky z bodu C' prochazejici
bodem A, osa tihlu pfi vrcholu A a strana BC maji spole¢ny prisecik.

4. tloha Bud f(z) = V22 — 1, pro = > 1. Dokaite, ze f™)(z) > 0 pro n liché.
5. iloha Nechf f:R* — R je spojita funkce takova, Ze
flu+v) = fu)+ f(v)

pro viechny vektory u a v na sebé kolmé. Dokaite, Ze existuji ¢ € R a vy € R*
takové, ze f(u) = c||u||? + u - vo.

6. uloha Spoctéte
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