8. série
(3. prosince 2007)

1. Gloha Pro kazdé prirozené n dokazte, Ze pocet déliteld n kondcicich na 1 ¢i 9
je vétsi roven poctu délitelti konéicich na 3 nebo 7.

2. tloha Dokazte, Ze pokud je 2" + n? prvoéislo, pak plati n = 3 (mod 6)
3. uloha V zavislosti na pfirozeném ¢isle n uréete maximalni moZny pocet matic
obsahujicich v né&jakém poiadi prvky 1, 2, 3, ..., n? takovych, Ze neexistuji dva
ruzné fadky i a j, dva razné prvky k a [ dvé matice A a B takové, Ze prvky k a [
jsou oba v i. fadku matice A a zaroven jsou oba v j. Fadku matice B.
4. tloha Necht P je polynom (stupné alesponl 2) s redlnymi koeficienty

P(z) =az™ +bx" ' 4 ca"E 4.,

takovy, Ze a # 0 a (n — 1)b? — 2nac < 0. Dokaite, 7e P m4 nejvyse n — 2 riznych
realnych kotent.

5. tiloha Pro pfirozens s a t spoététe!

t . S .
3 (S f])y-j Y (t f])QS—j.
J =\

J=0

6. iloha Bud (M, p) souvisly metricky prostor koneéného priméru, ve kterém
mé kazdy bod okoli homeomorfni B™ pro néjaké pevné n. Dokazte ¢i vyvratte:
Kazdé dva body M mohou byt v M spojeny cestou? koneéné délky.

1Je mo#né, Ze tuto tlohu budu chtit pouzit pro serial prasatka, proto ji, prosim, radéji neukazujte
fesitelim. Diky, Martin.

2Cestou spojujici dva body x,y € M rozumime spojitou funkci f: [0,1] — M takovou, ze f(0) = =
a f(1) = y. Délkou této cesty myslime
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