7. série
(26. listopadu 2007)

1. iloha Pro n pfirozené dokazte, ze (n 4+ 1)(n+2)---(2n) je délitelné 2.

2. Gloha Pro z € (0,1) uréete hodnotu vyrazu

o (_1yl2"a)

n=1

3. tloha Pro pfirozené n oznac¢me T,, = 2" + 1. Dokazte, Ze pro pfirozend n a k
plati 75| T4k (1,)- Symbol ¢(m) znaci Eulerovu funkei v pfirozeném m, tj. pocet
prirozenych ¢isel nesoudélnych s m a mensich jako m.

4. Gloha Necht n a k jsou pfirozena. Necht A = (a;;) je n x n matice a D, Do,
., Dy, jsou k x k matice. Necht M je blokova matice nk x nk s bloky velikosti

k x k, kde v bloku se soufadnicemi (7, j) je matice a;;D;. Spocitejte determinant

matice M v zavislosti na determinantu matice A a matic Dy, Do, ..., D,.

5. lloha Urdete infimum

a

R CE O

0

pres vSechny diferencovatelné funkce na intervalu (0, a).

6. Gloha Trojuhelnik T a (hladkd) uzaviena kiivka ¢ v roviné splituji nasledujici
podminku: Na kfivce @ lze vybrat t¥i body A(0), B(0) a C(0) takové, ze trojihelnik
T je shodny s trojahelnikem A(0)B(0)C(0). Dale lze s body A(0), B(0) a C(0)
pohybovat v éase t € [0, 1] (kazdy bod se mtize pohybovat jinou rychlost{) v jednom
zvoleném sméru po kiivce ¢, a to tak, Ze ziskdvame body A(t), B(t) a C(t) takové,
Ze v kazdém ¢ase ¢t € [0,1] je trojuhelnik A(t)B(t)C(¢) opét shodny s T. Navic
A(0) = A(1), B(0) = B(1) a C(0) = C(1). Rozhodnéte, zda je ¢ nutné kruznice?



