6. série
(19. listopadu 2007)

1. iloha Necht a a a’; b a l'; ¢ a ¢’ jsou tii dvojice protilehljch hran étyisténu.
Dokazte, Ze ¢isla a +a’, b+ b a ¢+ ¢’ spliiuji trojuhelnikovou nerovnost.

2. tloha Sectéte fadu

23%1113 (3%)

3. tloha Prvodiselny rozklad n + 1 pfirozenych ¢isel obsahuje jen n prvocisel.
Dokazte, ze existuje neprazdnd podmnozina téchto n + 1 Cisel takova, ze soucin
jejich prvka je ctverec.

4. Gloha Necht je dano « € [0,1] a n pfirozené. Na kruznici o obvodu 1 zvolime
nahodné, rovnomeérné, nezavisle n boda. Spocitejte pravdépodobnost, Ze téchto n
bodu lze pokryt obloukem délky .

5. loha Necht T' = V1V52---V, je simplex a G je jeho tézisté. Oznacme V/
prusecik (rtizny od V;) sféry opsané T' a piimky V;G. Dokazte, Ze

vol ViVy -+ V! > vol T,
kde symbol vol znaéi (n — 1)-rozmérny objem.
6. Gloha Necht (f;)ien je posloupnost redlnych funkei. Dokazte, Ze existuji

redlné funkce g a h takové, Ze libovolné f; lze ziskat jenom skladanim funkci g
a h.



