5. série
(5. listopadu 2007)

1. Gloha Rozfezejte dva shodné pravidelné Sestitthelniky tak, aby ze vzniklych
dilkt slo poskladat rovnostranny trojuhelnik.

2. Gloha Dokazte, ze pro vSechna x € (0,7) a y € (0,1) plati

ysinz < sinzy.
3. Gloha Necht AgA;--- A, je simplex v R". Proi € {0,1,...,n} oznaéme V;
n-rozmérny objem (Lebesgueovu miru) stény lezici naproti A;. Dokazte, Ze

Vi+Vat+--+V,>W.
4. Gloha Naleznéte vSechna (a,b,c) € (Zar)?’ takové, ze

7% +1=3"45°

5. tiloha Necht a; je rostouci posloupnost pfirozenjch ¢isel. Musi fada
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konvergovat? Vyraz lem znaci nejmensi spoleény nasobek.

6. Gloha Necht o je permutace cifer 0, 1, ..., 9. Necht f:[0,1) — [0,1) je defi-
novéana nasledujicim zptsobem, kdyz x = 0, 12223 - - - je desetinny rozvoj x, potom
f(z) =0,0(z1)o(x2)o(z3) -+ (Pro jednoznac¢nost desetinného rozvoje uvazujeme

rozvoj x takovy, ktery nemd jenom devitky krom koneéné mnoha pozic.)
(i) Naleznéte body, ve kterych je f spojita (diferencovatelnd).
(ii) Spocitejte Riemanniv integrél z f.



