3. série
(22. Fijna 2007)

1. Gloha Nechf A je mnozina n&jakych Sesti po sobé jdoucich pfirozenych &isel.
Dokazte, Ze existuje prvocislo p, které déli pravé jeden prvek mnoziny A.

2. Gloha Reélnd funkce f spliuje f'(x) < 0 < f”(z) pro kazdé x < 0 a také
f'(z) > 0> f"(z) pro kazdé x > 0. Dokazte, Ze f neni diferencovatelna v 0.

3. tloha  Vrcholy pravidelného 2n-thelniku jsou obarveny bile a ¢erné (bilych
i ¢ernych vrcholt je n). Jeden bily vrchol je ocislovan 1 a dalsi bilé vrcholy jsou

Cislovany 2, 3, ..., n ve sméru hodinovych ruci¢ek pocinaje vrcholem 1. Podobné
jeden cerny vrchol je oc¢islovan 1 a dalsi vrcholy jsou ¢islovany 2, 3, ... , n — tentokrat
proti sméru hodinovych ruci¢ek. Dokazte, Ze existuje n po sobé jdoucich vrcholu
mnohotthelniku pouzivajicich vSechna ¢isla 1, 2, ..., n.
4. Gloha V roviné je dan n-thelnik s délkami stén a;, as, ..., a,. Dokazte, Ze
n
2n
1 a;a; S a; S 4 a;aj.
n — Z Z Z
1<i<j<n i=1 1<i<j<n

5. uloha Naleznéte vSechny darbouxovské funce f: R — R takové, Ze existuje n,
ze f"(x) = —x (n. slozeni, nikoliv mocnina). Funkce f:R — R je darbouxovské,
kdyz pro kazdé a < b € R nabyva na intervalu [a, b] vSech hodnot mezi f(a) a f(b).

o0
6. Gloha Pfedpokladejme, Ze > a, konverguje, kde a,, € (0,00). Dokazte, ze
n=0
pro kazdy rozklad N na koneéné mnoziny I, (n € N ) existuje m € N takové, Ze
Um = D Q.
nely,



