2. série
(15. ¥ijna 2007)

1. loha Necht S,, znadi ciferny soudet 2. DokaZte, Ze S, # Spt+1, Pro n
prirozené.

2. tloha Nechf f:R — R je funkce takovéa, ze jeji graf ma alespon dva stiedy
soumérnosti. Dokazte, ze f je souctem linearni a periodické funkce.

3. Gloha Posloupnost redlnych ¢isel {a,}22; spliiuje a; =1, a2 =1, a3 =2 a

Apt1Qnio + 7
Gpt3 = % pron € N.
n

Dokazte, ze vSechna a,, jsou cela.

4. iloha Dokazte, Ze neexistuje vektorovy prostor nad R, ktery je koneénym
sjednocenim svych vlastnich podprostora.

5. iloha Turnaje sestivajiciho z nekoneéné mnoha kol se Ucastni 2k hracu.
V kazdém kole hraje kazdy hrac¢ s pravé jednim soupefem. Vitéz ziskd 1 bod.
Pribézné poradi hraci je vyhodnoceno po kazdém kole. Maji-li dva hraci stejny
pocet bodi, potom je jejich poradi uréeno podle abecedy (zadni dva se nejmenuji
stejné). 'V nésledujicim kole hraje pribézny vitéz s pribézné druhym, tieti se
ctvrtym, atd. Pfedpokladdejme, Ze hra¢ A porazi hrace B s pravdépodobnosti pa g
nezévisle na vysledcich ostatnich her. Vime, ze jeden z hrac¢i porazi vsechny ostatni
se stejnou pravdépodobnosti p > % Oznaéme X, poradi tohoto hrace po n. kole.
Je nutné pravda, ze lim X,, =1 skoro jisté?
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6. lloha Naleznéte minimélni redlné C' takové, Ze nerovnost

/01 /Omf(t)dt

plati pro vsechny f € L2[0,1] (tj., pokud prava strana nerovnosti existuje a je
koneéna).
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