10. série
(17. prosince 2007)

1. Gloha Necht f(k) znadi pocet nul v desitkovém zapise ¢isla k. Spoctéte

n

32/,

k=1
kde n = 1019 — 1.

2. iloha Necht A, B a A + B jsou matice s hodnost{ 1. DokaZte, Ze vSechny
rfadky matic A i B jsou ndsobkem jednoho fadkového vektoru nebo vSechny sloupce
matic A i B jsou nasobkem jednoho sloupcového vektoru.

3. tloha Urdete jakjch hodnot mfize nabyvat soudet velikosti! vnitinich Ghld
CtyTsténu.

4. Gloha Necht ag > —1. Definujme rekurentné a,, = %(1 +an_1).
(a) Spoctéte lim 47(1 — ay).

(b) Spoctéte lim aj - ag---ay,.
n—oo

5. tloha Je déan soubor ¢tverci o souétu obsahu 3.

(a) Dokazte, Ze témito ¢tverci lze pokryt jednotkovy Gtverec.

(b) Dokazte, ze pokud pokryvame rovnobézné s osami jednotkového Gtverce, je 3 nej-
mensi moznd konstanta, kterd zarucuje existenci pokryti.

(c) Najdéte nejmensi moznou konstantu pro analogickou tlohu — pokryvani viceroz-
mérné krychle.

6. iloha Nechf G je oteviend hustd podmnozina Cantorova diskontinua. Roz-
hodnéte, zda je nutné hranice G spocetna.

IVelikost trojrozmérného thlu se méfi jako obsah primiku thlu se sférou (povrchem koule) se
stfedem ve vrcholu uhlu a polomérem 1.



