Resitelsky seminar - 1. série 10. 10. 2007

. Nechf n > 3 a k > 1 jsou pfirozena ¢isla. Dokazte, ze n* mize byt vyjadieno
jako soucet Ctvercu presné n prirozenych Cisel.

. Necht ki, ko, ..., ky jsou rizné celd ¢isla a my, mo, ..., m, je n&jaka jejich
permutace. Dokazte, Ze ¢islo

|k —ma| + ko —ma| + - + [kn — my|

je sudé.

. Pro mnozinu F bodid trojrozmérného euklidovského prostoru ozna¢mé L(E)
mnozinu vSech bodi, které lezi na néjaké pfimce, ktera spojuje dva rtizné body
z E. Bud T mnozina vrcholi pravidelného ¢tyfsténu. Najdéte L(L(T)).

. Budte a,, b, rekurentné zadané posloupnosti s

a1=b1:1,

Ap41 = anp + bna
bn+1 = Qp * bn

Dokazte, ze ¢isla a, jsou po dvou nesoudélna.

. Ostre rostouci posloupnost nezapornych celych ¢isel ma vlastnost, ze kazdé neza-
porné celé ¢islo n se necha jednozna¢né vyjadrit ve tvaru a; + 2a; + 4ay, (pfitom
1, J, k nejsou nutné rozdilnd). Uréete vSechny mozné hodnoty ajis.

. Necht ay, as, ..., a, jsou realné ¢isla a plati

lim sin(nay)sin(naz) - - - sin(nay) = 0.

n—oo

Dokazte, ze alespon jedno a; je celociselny nasobek 7.



