Piiklady na posloupnosti a fady funkci 1

Pripomenite si z pfednasky nasledujici. Jak je definovana bodova, stejno-
mérna, lokalné stejnomérna konvergence posloupnosti funkci? Jaké jsou mezi
nimi vztahy? Jaké je souvislost mezi stejnomérnou konvergenci a supremovou
metrikou? Jaka je obdoba Cauchyovy podminky pro stejnomérnou konver-
genci? Kdy z bodové ¢i lokalné stejnomérné konvergence plyne stejnomérna
konvergence? Kdy posloupnost spojitych funkci konverguje ke spojité funkci?
Kdy plati, ze lim, o im, ., fr(2) = lim, ., lim, oo fr(2)?

Urcete na jakych intervalech (¢i podmnozinach) defini¢nich obort kon-
verguji bodoveé, stejnomeérné, lokalné stejnomérné nésledujici posloupnosti
funkei. Jaké jsou limitni funkce?

o) = ﬁ, defini¢ni obor je R.
fn(z) = 2™ — 23", definiéni obor je [0, 1].

ntl — g~ definiéni obor je [0, 1].
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— 2" defini¢ni obor je R.

Uvedte priklad takové posloupnosti funkei f, : [0,1] — R spojitych na
0,1], ze f, — fna[0,1], f, & f na [0,1] a f je na [0, 1] spojita.

Necht f, = f, g, = g na M.

1.
2.

Ukazte, ze f, + g, = f+ g na M.
Ukazte, ze f,g, — fg na M, ale ne nutné f,g, = fg na M.

Ukazte, ze kdyz jsou funkce f a g na M omezené, pak uz f,g9, = fg
na M.



