PRIKLADY NA CVICENI 5 Z MA 2, 27. 10. 2025
V nésledujicim je M = (M, d) metricky prostor.

1. Definujte, co to znamena, ze prostor M je uplny a dokazte, ze kazdy
kompaktni prostor je uplny.

2. Uvedte (a zduvodnéte) pifklad prostoru M, ktery je uplny, ale nenf
kompaktni.

3. Necht M = ([0,1),]z — y|). Uved'te (a zduvodnéte) piiklad spojité
a omezené funkce f: M — R, ktera na M nemda maximum.

4. Necht F(z,y) = 2*+2y*—1. Pro které body (xg, y0) € R* s F (o, yo) =
0 jsou splnény predpoklady véty o implicitni funkci (VIF), abychom
z rovnice F(z,y) = 0 mohli vyjadiit y = f(z) v okoli x¢? Vypocitejte
f'(xg) dvéma zpusoby: podle vzorce ve VIF a pak piimo (naleznéte
f(x) explicitné a zderivujte ji).

5. Totéz pro proménnou y, tedy pro funkci z = g(y).



