Diskrétni matematika — priklady na 1. cviceni”

1. t{jna 2013

1 Vyroky

Piiklad 1. Necht M je mnoZina osob pritomngjch v posluchdrné a necht W (z,y) znamend: osoba
x znd prijmeni osoby y. Zkoumejte platnost vyroku
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Priklad 2. Plati

~(VzeRIyeRVzeR: (z>y=2>12)) & (IreRVWeRITzeR: (z>y&z<x))?

2 Dikazové techniky

Zakladni dukazové techninky jsou néasledujici:
e Primy dikaz fadou platnych implikaci se odvodi platnost zavéru.

o Neprimy dikaz: misto ”Jestlize plati predpoklady, pak plati zavér.” dokazujeme ” Jestlize ne-
plati zavér, pak neplati alespon jeden z predpokladu”.

e Dukaz sporem: misto ” Jestlize plati predpoklady, pak plati zavér.” ukazujeme ” Jestlize plati
predpoklady a plati opak zdvéru, pak plati opak jednoho z predpokladu (nebo plati jiné
zjevné nepravdivé tvrzeni).”

o Matematickd indukce: pokrocilejsi technika.

Piiklad 3. Dokazte primo, nepiimo a sporem ndsledujici tvrzeni: je-li n € N a n? je liché, pak
také n je liché.

Pi#iklad 4. Dokazte indukci, Ze kazdé n € N lze zapsat bud ve tvaru 2k nebo 2k — 1 pro néjaké
keN.

Ptriklad 5. Ukazte, Ze V2 nent raciondlni &islo.
Priklad 6. Existuji dvé iraciondlni ¢isla x, y takovd, Ze x¥ € Q7
Piiklad 7. Ukazte, Ze existuje nekonecné mnoho prvocisel. Zkuste pouZit rizné typy dukazi.

Ptiklad 8. Dokazte, Ze kazdé nenulové raciondlni éislo lze zapsat jako soucin dvou iraciondlnich
cisel.

Ptriklad 9. Dokazte, Ze pomoci dvoukorun a pétikorun dokdZeme vyplatit libovolnou ¢dstku N > 4.

*Informace o cvic¢eni naleznete na |http://kam.mff.cuni.cz/~balko/
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