Diskrétni matematika — priklady na 10. cvi¢eni®

3. prosince 2013

1 Grafy podruhé

Jako Hamiltonovskou kruznici v grafu G nazveme kruznici v G, kterd prochazi vsemi vrcholy G.
Podobné lze definovat Hamiltonovskou cestu. Graf, ktery ma vSechny vrcholy stupné rovné k& € Ny,
se nazyva k-requldrni.

Priklad 1. Jsou vdechny (n — 2)-reguldrni grafy na n vrcholech isomorfni?
Piiklad 2. Necht mdme m,n,k € N.

(a) Spocitejte pocet kruznic délky k v grafu K,.

(b) Spocitejte pocet kruznic délky k v grafu K, ».

Piiklad 3. Sestrojte nekonecéné mnoho grafu, které jsou izomorfni svému dopriku.
Piiklad 4. Pro kterd n lze uplng graf K, rozloZit na hranové disjunktni

(a) hamiltonovské kruznice?

(b) hamiltonovské cesty?

Piiklad 5. Pro kazdou dvojici prirozenych éisel n, k, kterd spliuje podminky n >k +1 a 2| kn,
sestrojte k-requldrni graf na n vrcholech.

Priklad 6. Dokazte, Ze pro kazZdé n > 1 lze dplny graf K, rozloZit na hranové disjunktni cesty
ruzné délky.

2 Spernerovo lemma
Priklad 7. UvaZme triangulaci n-ihelniku v roviné, jejiz vrcholy jsou libovolné ocislovdny cisly

{1,2,3}. Nechf na vrcholech vné&jgi stény nejsou pouZita viechna éisla. UkaZte, Ze potom je poéet
duhovych trojuhelniki (trojihelnik s vrcholy oznacenymi viemi tremi ¢isly) v triangulaci sudy.

*Informace o cvic¢eni naleznete na |http://kam.mff.cuni.cz/~balko/
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