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Topologické metody v kombinatorice - 5. série
Napovéda: 3. 1. 2008
Reseni: 10. 1. 2008

Z--akce a Z.-index

. Necht K je abstraktni simplicidlni komplex — hranice (n — 1)-rozmérného sim-

plexu. Tj. K = 2[\ {[n]} a nechf L je prvni barycentrické podrozdéleni K
(mnozina vrcholi L je tvofena vSemi vlastnimi neprazdnymi podmnoZzinami [n]).
Necht v: V(L) — V(L) je simplicidlni zobrazeni definované pro F € V(L) jako
v(F) = [n]\ F. Pofadné dokazte, ze (||L]|, ||v||) je volny Zs-prostor. (2 body)
Necht K je simplicidlni komplex a v je volna simplicialni Z,-akce! na K. Dokazte,
ze pro kazdou F' € K plati F Nv(F) = 0. (3 body)

Uvedte piiklad volného Zs-prostoru X takového, ze indz, (X) = co. (2 body)
Necht (X,v) je metricky volny Zs-prostor?. Dokazte, Ze indz, (X) > n, pravé
kdyz pro kazdé pokryti X uzavienymi mnozinami Fy, Fy, ..., F,41 existuji
x € X ai€ [n+1] takova, ze {z,v(z)} C F;. (6 bodu)

k-souvislost
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(a) Necht X je prostor, ktery neni k-souvisly. Dokazte, Ze X x Y neni k-souvisly
pro zadné Y.

(b) Pfedpoklddejme, Ze prostory X a Y jsou k-souvislé. Dokazte, ze i X X Y je
k-souvisly.
(3 body)

. Necht X a Y jsou homotopicky ekvivalentni prostory. DokaZte, Ze pokud je

prostor X k-souvisly, potom je k souvisly i Y. (2 body)

IFormélng, v je simplicialni a ||v|| je Zz-akce.
2Symbolem v myslime Zz-akci a nikoliv metriku na X.
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