7. série
(20. listopadu 2008)

1. Gloha Nechf M je konvexni mnohostén s v&tsim poctem stén nez vrcholi.
Jaky je nejmensi mozny pocet trojahelnikovych stén M?

2. tiloha Nechf p a g jsou nesoudélnd pfirozena éisla. Rekneme, Ze dvojice
(p, q) je obarvujici, ve chvili kdy mnozinu Z lze obarvit tfemi barvami tak, Ze pro
libovolné z € Z jsou ¢isla z, z + p a z + ¢ riznobarevna. DokaZte, Ze dvojice (p, q)
je obarvujici, praveé kdyz je p 4+ q délitelné 3.

3. Gloha V tabulce n x n je k poli¢ek vybarveno ¢ervené (ostatni jsou nevybar-
vend). V kazdém tahu vybarvime éervené kazdé policko, jehoz alespon dvé hranou
sousedici policka jsou vybarvena ¢ervené. Najdéte nejmensi k takové, Ze pro néjaké
pocatecni vybarveni k policek bude po nékolika tazich vybarvena celd tabulka.

4. Gloha Rozhodnéte, zda lze R? pokryt disjunktnimi piimkami tak, Ze Z4dné
dvé z téchto pfimek nejsou rovnobézné.

5. uloha V zivislosti na pfirozeném n spoctéte
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6. Gloha Rozhodnéte, zda existuje méfitelnd funkce f: [0, 1] — takova, ze f(0) =
0, f(1) =1, folf = 0 a ze [ na intervalu [0, 1] splituje Darbouxovu vlastnost
,habyvani mezihodnot*.



