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1. loha Necht T a U jsou dvé& disjunktni podmnoziny redlnych ¢isel takové, ze
T U U je uzaviend na nésobeni. Dale nechf pro kazdé t¥i prvky tq1,t2,t3 € T a
pro kazdé tii prvky wuq,us,us € U plati, ze t1tats € T a ujusus € U. Dokazte, ze
alespon jedna z mnozin T a U je uzaviend na nasobeni.

2. tloha Rozhodnéte, pro kterd a,b € R™ konverguje integral
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3. tloha Pro kazdé n2-ciferné ptirozené ¢islo k oznac¢me A(k) matici n x n,
ktera vznikne tak, Ze Cislice ¢isla k napiseme postupné do Ffadkt. Napf. pro 1234

dostaneme matici
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Pro kazdé n pfirozené urcete hodnotu vyrazu > det A(k), kde k probihd vSechna
k

n2-cifernd ¢isla.

4. Glloha Necht je v roviné ddno konecéné mnoho tsedek, jejichz soucet délek je
méné nez /2. Dokazte, ze do roviny lze umistit nekone¢nou jednotkovou étvercovou
sit, ktera neprotind zaddnou z danych usecek.

5. tiloha Necht fi,... f,, jsou diferencovatelné funkce proménné x spliujici
d
TQ =anfi +aafo+ ...+ anfn,
d
g =az1f1 +azafe+ ...+ aznfn,
d
dJZL =an1f1 +an2fo+ ...+ annfa,

pro néjaké kladné konstanty a;;. Pokud pro kazdé i plati, ze lim f;(z) = 0, museji
r—00

byt funkce f1, fa,... fn linedrné zavislé?

6. tloha Necht {aijk}zj x—1 je soubor (3-tenzor) redlnych ¢isel takovy, ze pro

kazdé ,7,k € {1,2,...771} plati ijk = Gikj = Qjik = Qjki = Okij = Qkji a také
Qg5 = 0.
Dokazte, ze existuje konstanta ¢ > 0 takova, ze
n n
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Dale se pokuste najit co mozna nejvétsi takovou konstantu c.



