11. série
(18. prosince 2008)

1. Gloha Nechf p je prvodislo. Dokazte, Ze rovnice
2P 4+ 3P =qa"
nema zadné feseni v pfirozenych ¢islech pro n > 2.
2. tloha Necht B je mnozina s binarni operaci o. Pfedpokladejme, Ze pro kazdé

a,b € B plati
(aob)oa=0b.

Dokazte, ze pro kazdé a,b € B plati

ao(boa)="0.

3. tloha Necht f je redlna funkce. Definujme

w o fl@+h)—fl@—h)
fr= lim 2h :

pokud existuje.
Ukazte, ze existuje f spojita v 0 takova, ze f* existuje a je spojitd na celém R, ale
£7(0) neexistuje.

4. tloha Rozhodnéte, zda existuje posloupnost redlnych ¢isel ag, ay, ... takovd,
ze pro kazdé n > 0 mé polynom ag + a1 + ---a,x™ pravé n po dvou rdznych
realnych kotenti.

5. tloha Mapou rozumime graf, jehoz vrcholy jsou néjaké po dvou disjunktni
souvislé podmnoziny roviny. Dva vrcholy jsou spojeny hranou, pokud jejich sjedno-
ceni je souvisld mnozina. Rozhodnéte, zda existuje konstanta k takovéa, ze kazdou
mapu lze obarvit k£ barvami. Pokud existuje, najdéte nejmensi moznou hodnotu k.

6. illoha Rozhodnéte, zda existuji dvé uspofddand télesa (T, <) a (T’, <) takova,
7e T a T’ jsou izomorfni jako télesa, (T, <) a (T”, <’) jsou izomorfni jako uspofadané
mnoziny, avSak (T, <) a (7", <’) nejsou izomorfni jako uspofddana t&lesa.



