1. pisemka, reseni
1. Ozna¢me A; mnozinu ¢isel mezi 1 a 420 délitelnych ¢islem i. Potom podle principu inkluze a exkluze
|Ag U A7 U A10| = |Ag| + |A7| 4+ |A1o] — |As N A7 — |Ag N Aro| — |A7 N Agg| + |Ag N A7 N Ajg| =

= |A6| + ‘A7| + |A10| — |A42| — |A30| — |A70| + ‘A210| =70+60+42—-10—14 — 6+ 2 = 144.
Tedy odpovéd na zadani tlohy je 420 — 144 = 276.
2. Posloupnosti (1,1,1,...) odpovidd VF ﬁ Posloupnosti (1,2,3,...) odpovidd VF ﬁ (to se ziskd

y Ly Ly T
bud’ zderivovanim piedchozi VF, nebo konvoluci sama se sebou). Posloupnosti (0,2,4,6,...) tedy odpovida
vytvorujici funkce (137”;)2 Sectenim této posloupnosti s posloupnosti samych jedni¢ek dostaneme
posloupnost ze zadani, tedy prislusna vytvorujici funkce po upravach je (117%)2
3. Pro ¢ast (a) spocitdme, ze mezi A a B vede 2-|A| =4 -8 hran. Tedy |A| = 16.

Pro ¢ést (b) ukdzeme, Ze maximalni parovani m4 velikost 8. V&tsi byt urité nemiuze, nebot |B| = 8. K
tomu, Ze existuje parovani velikosti 8 staéi ovéfit Hallovu podminku: necht I C B. Spoétéme poéet hran
(znaceny ey) mezi I a N(I). Od ¢asti B ziskdvame, ze ey = 4 -|I|. Od ¢ésti |A| dostavame, ze ey < 2|N(I)].
Tedy N(I) > 2|I| > |I|, ¢imz je Hallova podminka ovéfena.

4. Pro spor necht G m4 vrcholovy Fez velikosti 1 tvofeny vrcholem v. Vrchol v tedy soused{ s alespoii
dvéma komponentami grafu G — v. Vzhledem k tomu, ze ma stupen 4, tak alespon do jedné z komponent
vedou z v nejvyse dvé hrany. Odstranénim téchto dvou hran dostaneme hranovy fez velikosti nejvyse 2. To
je spor s hranovou 3-souvislosti.



