
Kombinatorické etudy 8 – ZS 2010/2011

1. (3.25) Bud’ Γ permutačńı grupa p̊usob́ıćı na množině Ω. Necht’ každý x ∈ Ω má
přǐrazenu váhu w(x), která je invariantńı vzhledem ke Γ (čili pro každou orbitu O
maj́ı všechny x ∈ O váhu w(x) = w(O)). Ukažte, že∑
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2. (6.16) Pokud pr̊unik podstromů nějakého stromu je neprázdný, pak tento pr̊unik
je strom.

3. (7.13) Určete nejmenš́ı č́ıslo r = r(n) takové, že každý r-regulárńı bipartitńı graf
s 2n vrcholy má 1-faktor M takový, že každá hrana z M má v G hranu paralelńı.

4. (11.5) Bud’ Pn cesta s n vrcholy. Ukažte, že charakteristický polynom Pn může
být napsán v libovolném z následuj́ıćıch tvar̊u:
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Určete vlastńı hodnoty Pn.

5. (13.7* – zbylo z minula) Bud’te H1, H2 hypergrafy se stejnou množinou vrchol̊u
a stejným počtem hran, m. Ukažte, že H1 a H2 maj́ı společný SRR právě tehdy,
když

|V (H ′) ∩ V (H ′′)| ≥ |E(H ′)|+ |E(H ′′)| −m

pro každé dva podhypergrafy H ′ ⊆ H1, H ′′ ⊆ H2.

6. (14.5* – zbylo z minula) Obarv́ıme dvěma barvami hrany Kn kde n = b 3k+1
2 c.

Dokažte, že existuje jednobarevná cesta délky k.


