
Kombinatorické etudy 4

1. (3.18) V soutěži ve skoku dalekém opět skáče n skokan̊u v náhodném pořad́ı
(a žádńı dva neskoč́ı stejně). Sázková kancelář přij́ımá pouze jeden druh sázek:
po provedeném skoku si lze vsadit na to, že závodńık co právě skočil bude cel-
kový v́ıtěz. Protože jsme přǐsli pozdě, můžeme sázet až po k-tém skoku. Jaká je
pravděpodobnost výhry? (Máme jenom jeden tip.)

2. (5.26) Pokud rovinný graf má všechny stupně sudé, je možné jeho stěny obarvit
dvěma barvami tak, že stěny se společnou hranou maj́ı odlǐsnou barvu.

3. (6.5) Souvislý k-regulárńı bipartitńı graf je 2-souvislý.

4. (7.4) Dokažte Hallovu větu – několika zp̊usoby! S použit́ım/bez použit́ı Königovy
věty, tok̊u v śıt́ıch atd. Jak spolu r̊uzné d̊ukazy souviśı?

Kdy má bipartitńı graf perfektńı párováńı?

5. (8.4) Bud’ G orientovaný graf a S množina jeho vrchol̊u taková, že existuj́ı
disjunktńı orientované cesty zač́ınaj́ıćı v S a pokrývaj́ıćı V (G). Ukažte, že S má
podmnožinu S0 s touž vlastnost́ı, pro niž je nav́ıc |S| ≤ α(G).

6. (10.4) Bud’ G graf, který neobsahuje dvě disjunktńıch kružnice, a jehož všechny
stupně jsou alespoň 3. Ukažte, že G je jeden z následuj́ıćıch graf̊u: K5, Wn, K3,n−3

(př́ıp. s lib. přidanými hranami do partity s třemi vrcholy). Připomeňme, že Wn =
Cn ∗ K1, neboli suspenze Cn, prostě Cn s novým vrcholem co soused́ı se všemi
ostatńımi.


