Kombinatorické etudy 4

1. (3.18) V soutézi ve skoku dalekém opét skdce n skokanti v ndhodném poradi
(a zadni dva nesko¢i stejné). Sdzkovd kanceldf prijimd pouze jeden druh sézek:
po provedeném skoku si lze vsadit na to, ze zavodnik co pravé skocil bude cel-
kovy vitéz. Protoze jsme piisli pozdé, muzeme sazet az po k-tém skoku. Jaka je
pravdépodobnost vyhry? (Médme jenom jeden tip.)

2. (5.26) Pokud rovinny graf ma vSechny stupné sudé, je mozné jeho stény obarvit
dvéma barvami tak, ze stény se spole¢nou hranou maji odliSnou barvu.

3. (6.5) Souvisly k-reguldrni bipartitni{ graf je 2-souvisly.

4. (7.4) Dokazte Hallovu vétu — nékolika zpusoby! S pouzitim/bez pouziti Kénigovy
véty, toku v sitich atd. Jak spolu rizné dukazy souvisi?
Kdy ma bipartitni graf perfektni parovani?

5. (8.4) Bud G orientovany graf a S mnozina jeho vrcholu takovd, Ze existuji
disjunktni orientované cesty zac¢inajici v S a pokryvajici V(G). Ukazte, ze S mé
podmnozinu Sy s touz vlastnosti, pro niz je navic |S| < a(G).

6. (10.4) Bud G graf, ktery neobsahuje dvé disjunktnich kruznice, a jehoZ vSechny
stupné jsou alespon 3. Ukazte, ze G je jeden z nésledujicich grafa: Ks, Wy, K3 »_3
(pfip. s lib. pfidanymi hranami do partity s tfemi vrcholy). Pfipomenme, ze W,, =
C,, * K1, neboli suspenze C,,, prosté C, s novym vrcholem co sousedi se vSemi
ostatnimi.



