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6, která je uzav°ená, χ(X ) = 4 a γ(X ) > n,3) X ⊂ R
5 spl¬ujíí χ(X ) = 3 a γ(X ) > n,4) X ⊂ R
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2 obsahuje m bod· nap°íme nebo n bod· v konvexní poloze.Lemma 2 (hlavní nová my²lenka)Je-li X ⊆ R

2 mnoºina s n jednobodovými dírami v konvexnípoloze, pak n ≤ 22χ(X )

.
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• pro kaºdé i < j < k de�nujeme bodp(i , j , k) = l(i , j) ∩ l(j , k) leºíí poblíº díry j
• body p(i , j , k) v neviditelnostním grafu I (X ) indukují�shift graf�V =

(

[n]3 )

,E = {{i , j , k}{j , k, l}; 1 ≤ i < j < k < l ≤ n},který má barevnost aspo¬ log log n (Hell, Ne²et°il, 2004)



D·kaz V¥ty 2konstruke v dimenzi 6:



D·kaz V¥ty 2konstruke v dimenzi 6:
• Pn := ykliký mnohost¥n v R

6



D·kaz V¥ty 2konstruke v dimenzi 6:
• Pn := ykliký mnohost¥n v R

6
• kaºdá trojie vrhol· ur£uje st¥nu Pn



D·kaz V¥ty 2konstruke v dimenzi 6:
• Pn := ykliký mnohost¥n v R

6
• kaºdá trojie vrhol· ur£uje st¥nu PnLemma: Hrany úplného grafu na n vrholeh lze zorientovattak, aby kaºdá podmnoºina k := ⌈2 log(n) + 2⌉ vrhol·obsahovala orientovaný trojyklus.



D·kaz V¥ty 2konstruke v dimenzi 6:
• Pn := ykliký mnohost¥n v R

6
• kaºdá trojie vrhol· ur£uje st¥nu PnLemma: Hrany úplného grafu na n vrholeh lze zorientovattak, aby kaºdá podmnoºina k := ⌈2 log(n) + 2⌉ vrhol·obsahovala orientovaný trojyklus.
• zorientujeme hrany Pn podle Lemma



D·kaz V¥ty 2konstruke v dimenzi 6:
• Pn := ykliký mnohost¥n v R

6
• kaºdá trojie vrhol· ur£uje st¥nu PnLemma: Hrany úplného grafu na n vrholeh lze zorientovattak, aby kaºdá podmnoºina k := ⌈2 log(n) + 2⌉ vrhol·obsahovala orientovaný trojyklus.
• zorientujeme hrany Pn podle Lemma
• z trojúhelníkovýh st¥n Pn, jejihº hranie je yklikyorientovaná, odstraníme bod z t¥ºi²t¥ a dostaneme X



D·kaz V¥ty 2konstruke v dimenzi 6:
• Pn := ykliký mnohost¥n v R

6
• kaºdá trojie vrhol· ur£uje st¥nu PnLemma: Hrany úplného grafu na n vrholeh lze zorientovattak, aby kaºdá podmnoºina k := ⌈2 log(n) + 2⌉ vrhol·obsahovala orientovaný trojyklus.
• zorientujeme hrany Pn podle Lemma
• z trojúhelníkovýh st¥n Pn, jejihº hranie je yklikyorientovaná, odstraníme bod z t¥ºi²t¥ a dostaneme X
• γ(X ) ≥ Ω(n/ log n)



D·kaz V¥ty 2konstruke v dimenzi 6:
• Pn := ykliký mnohost¥n v R

6
• kaºdá trojie vrhol· ur£uje st¥nu PnLemma: Hrany úplného grafu na n vrholeh lze zorientovattak, aby kaºdá podmnoºina k := ⌈2 log(n) + 2⌉ vrhol·obsahovala orientovaný trojyklus.
• zorientujeme hrany Pn podle Lemma
• z trojúhelníkovýh st¥n Pn, jejihº hranie je yklikyorientovaná, odstraníme bod z t¥ºi²t¥ a dostaneme X
• γ(X ) ≥ Ω(n/ log n)
• χ(X ) ≤ 2
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• γ(X ) ≥ n/2
• χ(X ) = 31) d·kaz plyne z netriviálníh výsledk· o metaabelovskýhgrupáh a jejih reprezentaíh (Korbelá°, 2011)2) neviditelnostní graf na vnit°íh hran v1vi je aykliký; navílze konstruki modi�kovat na uzav°enou mnoºinu
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Problém: Existuje, pro kaºdé p°irozené k, konvexnísimpliiální mnohost¥n P(k) v R
4 takový, ºe v kaºdémobarvení jeho vrhol· k barvami existuje trojúhelníková st¥na,jejíº vrholy mají stejnou barvu?Kladná odpov¥¤ by implikovala konstruki mnoºiny X v R

4 skonstantní χ(X ) a libovoln¥ velkou γ(X ).


